
 

 

Έζηω η ζςνεσήρ ζςνάπηηζη   f : ,1    με   f 1 1   και     2 1 xf x f x 0     για κάθε  x 1 .  

α) Να δείξεηε όηι    1 xf x e    για κάθε  x 1 .  

β) i. Να μελεηήζεηε ηην  f  ωρ ππορ ηη μονοηονία και ηα ακπόηαηα και να βπείηε ηο ζύνολο ηιμών ηηρ  f . 

 ii. Να λύζεηε ηην εξίζωζη  2 πx
2 1 x ln ημ

2

  
    

  
  ζηο διάζηημα   0,1 .  

γ) i. Να μελεηήζεηε ηην  f  ωρ ππορ ηην κςπηόηηηα και ηα ζημεία καμπήρ. 

 ii. Να δείξεηε όηι για κάθε  x 0   ιζσύει   1 1 xe 2 x 2 .     

δ) i. Να δείξεηε όηι η  f  ανηιζηπέθεηαι και να οπίζεηε ηην ανηίζηποθη ζςνάπηηζή ηηρ  1f .  

 ii. Έζηω Α ηο ζημείο ηομήρ ηηρ γπαθικήρ παπάζηαζηρ ηηρ  f  με ηον άξονα yy  και Β ηο ζημείο ηομήρ 

ηηρ γπαθικήρ παπάζηαζηρ ηηρ  1f   με ηον άξονα x x . Να ςπολογίζεηε ηο εμβαδόν ηος σωπίος πος 

πεπικλείεηαι από ηιρ γπαθικέρ παπαζηάζειρ ηων  f  και  1f   και ηην εςθεία  ΑΒ . 

 iii. Έζηω η ζςνάπηηζη   g :     με   
 

2

1

αx βx γ , x 1
g x

f x , x 1

    
  

  
  όπος  α, β, γ με α 0 .   

  Η εθαπηομένη ηηρ γπαθικήρ παπάζηαζηρ ηηρ  g  ζηο ζημείο Β ηην ηέμνει πάνω ζηον άξονα yy .   

Το ζημείο   Γ 1,1   είναι ζημείο καμπήρ ηηρ γπαθικήρ παπάζηαζηρ ηηρ  g .  Να βπείηε ηα α, β και γ. 


