
 

 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε    f : 0,1 1,    κε   
αx β

f x ,
ln x


  όπνπ  α,β   θαη  β 0.  

Ο άμνλαο x x  είλαη νξηδόληηα αζύκπηωηε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  ζην  .  

Η εθαπηνκέλε  ε  ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  ε νπνία δηέξρεηαη από ηελ αξρή ηωλ αμόλωλ, δηέξρεηαη 

από ην ζεκείν  1, e .   

α) Να δείμεηε όηη  α 0  θαη  β 1.  

β) Να εμεηάζεηε ηελ  f  ωο πξνο ηε κνλνηνλία θαη λα βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο. 

γ) Να εμεηάζεηε ηελ  f  ωο πξνο ηελ θπξηόηεηα θαη ηα ζεκεία θακπήο ηεο. 

δ) i. Να νξίζεηε ηε ζπλάξηεζε h f g   κε   
21 xg x e .  

 ii. Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιείεηαη από ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  h, ηνπο 

άμνλεο x x  θαη  y y  θαη ηελ επζεία x e.  

ε) Έζηω   Ε ι   ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιείεηαη από ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο ηωλ ζπλαξηήζεωλ  

f  θαη  θ  κε     2θ x f x   θαη ηελ επζεία  x ι κε ι e.    

Να ππνινγίζεηε ην όξην    
ι
lim Ε ι 1 Ε ι .


     

 


