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6.2  Γραυική παράσταση σσνάρτησης 

 

1. ΘΕΜΑ_2_36889 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   2f x x 2x 15   , x . 

 α)  Να ππνινγίζεηε ην άζξνηζκα      f 5 f 0 f 3   .  

 β)  Να βξείηε ηα θνηλά ζεκεία ηεο γξαθηθήο ηεο παξάζηαζεο ηεο  f  κε ηνπο άμνλεο. 

 

2. ΘΕΜΑ_2_36885 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
2x 1

f x
x 2





. 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f . 

 β)  i.  Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ x  γηα ηηο νπνίεο ηζρύεη  f x 0 . 

  ii.  Να βξείηε ηηο ηηκέο  f 0  θαη  f 3 . 

 γ)  Να βξείηε ηα θνηλά ζεκεία ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  κε ηνπο άμνλεο. 

 

3. ΘΕΜΑ_2_35413 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , κε ηύπν  
2

1
f x

x 1



.   

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο.   

 β)  Να βξείηε ηηο δπλαηέο ηηκέο ηνπ πξαγκαηηθνύ αξηζκνύ  , ώζηε ην ζεκείν 
1

Μ α,
8

 
 
 

 λα αλήθεη ζηε 

γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f .  

  

4. ΘΕΜΑ_2_35034 

Σην δηπιαλό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ δίλεηαη ε γξαθηθή 

παξάζηαζε κηαο ζπλάξηεζεο  f . 

 α)  Να πξνζδηνξίζεηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο. 

 β)  Να ζπκπιεξώζεηε ηνλ παξαθάησ πίλαθα ηηκώλ: 

 

 

 

 

  

  

 γ)  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο κε ηνπο άμνλεο ζπληεηαγκέλσλ. 

 δ)  Να πξνζδηνξίζεηε ην δηάζηεκα ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ζην νπνίν ε ζπλάξηεζε παίξλεη ζεηηθέο ηηκέο. 

 

 

x 3  1  0 3   

y     2  4  
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5. ΘΕΜΑ_2_34159 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f , κε  
2x   5x 6

f x .
x 3

 


  

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο  f . 

 β)  Να απινπνηήζεηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο  f .  

 γ)  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  κε ηνπο άμνλεο x x  θαη y y .  

     

6. ΘΕΜΑ_2_15000 

Γίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε 
fC  κηαο ζπλάξηεζεο f πνπ είλαη 

νξηζκέλε ζε όιν ην ,  όπσο θαίλεηαη ζην παξαθάησ ζρήκα. Με 

ηε βνήζεηα ηνπ ζρήκαηνο: 

 α)  Να βξείηε ηηο ηηκέο ηεο   f   γηα x 0, 1, 3, 5 . 

 β)  Να ιύζεηε γξαθηθά ηελ εμίζσζε  f x 0 . 

 γ)  Να ιύζεηε γξαθηθά ηελ αλίζσζε  f x 0.  

 

 

7. ΘΕΜΑ_2_14628 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
2x 4

f x , x 0
x


  .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε 
fC  δηέξρεηαη από ην ζεκείν  4,3 . 

 β)  Να εμεηάζεηε αλ ην ζεκείν  Β 4, 3   είλαη ζεκείν ηεο 
fC . 

 γ)  Να βξείηε ηα θνηλά ζεκεία ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο 
fC  ηεο f  κε ηελ επζεία y 3 . 

 

8. ΘΕΜΑ_2_14603 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , κε:  
2

2x 5,   x 3
f x

x ,      3 x 10

 
 

 
. 

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο ηηκέο  f 1 ,  f 3  θαη  f 5 .                                                      

 β)  Γηέξρεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f  από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 γ)  Να βξείηε ην ζεκείν ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  κε ηνλ y y  άμνλα. 

 

9. ΘΕΜΑ_2_14596 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε:   
2x 2x 3

f x
x 1

 



  κε x 1  . 

 α)  Να απινπνηήζεηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο θαη λα δείμεηε όηη  f x x 3   γηα θάζε  x 1  . 

 β)  Να εμεηάζεηε αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  δηέξρεηαη από ην ζεκείν  Α 1, 4 . 
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10. ΘΕΜΑ_2_14072 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , κε  
2x 4

f x
x 2





. 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ   ηεο ζπλάξηεζεο f .  

 β)  Αλήθεη ην ζεκείν  Μ 1,3  ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f ;  

 γ)  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  κε ηνπο άμνλεο x x  θαη  y y .  

 

11. ΘΕΜΑ_2_12913 

 α) Να παξαγνληνπνηήζεηε ην ηξηώλπκν 2x 2x 3  . 

 β)  Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
2x 2x 3

f x
x 1

 



. 

  i.  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ Α ηεο παξαπάλσ ζπλάξηεζεο f . 

  ii.  Να δείμεηε όηη  f x x 3   γηα θάζε x . 

  iii. Να παξαζηήζεηε γξαθηθά ηε ζπλάξηεζε f . 

 

12. ΘΕΜΑ_2_13322 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
2

x
g(x) x 1

x 2
  


.       

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο g . 

 β)  Να βξείηε (εθόζνλ νξίδνληαη) ηηο ηηκέο ηεο ζπλάξηεζεο g  γηα x 1, x 2, x 2    .  

 γ)  Τέκλεη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο g  ηνλ y y  άμνλα; 

               

13. ΘΕΜΑ_2_12686 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
2x

f x
x 1




. 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f .               

 β)  Να εμεηάζεηε αλ ην ζεκείν  Μ 2,4  αλήθεη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f .     

 γ)  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  κε ηνπο άμνλεο. 

 

14. ΘΕΜΑ_2_12680 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
x 1

f x
x 1





. 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f .                                         

 β)  Να εμεηάζεηε αλ ην ζεκείν  M 4,3  αλήθεη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f . 

 γ)  Να εμεηάζεηε αλ ην ζεκείν  N 1, 2   αλήθεη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f . 
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15. ΘΕΜΑ_2_12910 

Σην παξαθάησ ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε κηαο ζπλάξηεζεο f. 

 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο Α θαη ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο  f A .                        

 β)  Να βξείηε ηηο ηηκέο      f 2 , f 0 , f 3 .                                                                                

 γ)  Με ηε βνήζεηα ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο λα βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ  x  γηα ηηο νπνίεο  f x 0.                                                                    

 δ)  Με ηε βνήζεηα ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο λα βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ  x  γηα ηηο νπνίεο  f x 0.                                                                  

 

16. ΘΕΜΑ_2_12729 

Έλα ζώκα εθηειεί θαηαθόξπθε βνιή, ώζηε ε απόζηαζή ηνπ από ην 

έδαθνο (κέηξα) ζε ζρέζε κε ην ρξόλν (sec) λα θαίλνληαη ζην δηπιαλό 

δηάγξακκα.  Από ηηο πιεξνθνξίεο ηνπ δηαγξάκκαηνο λα απαληήζεηε 

ζηηο παξαθάησ εξσηήζεηο. Να δηθαηνινγήζεηε ηηο απαληήζεηο ζαο.  

 α)  Από πνην ύςνο εθηειείηαη ε θαηαθόξπθε βνιή;                                

 β)  Πνην ην κέγηζην ύςνο πνπ θηάλεη ην ζώκα θαη πνηα ρξνληθή ζηηγκή 

ζπκβαίλεη απηό;       

 γ)  Να βξείηε ηηο ρξνληθέο ζηηγκέο πνπ ην ζώκα  βξίζθεηαη ζε ύςνο 8 

κέηξα από ην έδαθνο.      

 δ)  Να βξείηε ηηο ρξνληθέο ζηηγκέο πνπ ην ζώκα ζπλαληά ην έδαθνο.                      

                                  

 

17. ΘΕΜΑ_3_37190 

 α)  Να παξαγνληνπνηήζεηε ηελ παξάζηαζε: 3 2A x x 3x 3.     

 β)  Να δείμεηε όηη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ   
3

f x
x

   θαη    2g x x x 3     έρνπλ έλα 

κόλν θνηλό ζεκείν, ην  Α 1,3 .  

 

18. ΘΕΜΑ_3_14754 

 α)  Να δείμεηε όηη 
2x 2x 4 0  

 
γηα θάζε x . 

 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
3x 8

f x
x 2





. 

 β)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο  .  
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 γ)  Να δείμεηε όηη   2f x x 2x 4  
 
 

γηα θάζε x Α . 

 δ)  Να εμεηάζεηε αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  έρεη θνηλά ζεκεία κε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο g , όπνπ 

 g x 6x . 

 

19. ΘΕΜΑ_3_14752  

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
2x 5x 6

f (x)
x 2

 



. 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f . 

 β)  Να δείμεηε όηη ην ζεκείν  Μ 1, 2  αλήθεη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f .  

 γ)  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  κε ηνπο άμνλεο x x, y y.   

 

20. ΘΕΜΑ_3_14673 

Σην δηπιαλό ζρήκα δίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ 

ζπλαξηήζεσλ   2f x x  2   θαη  g x x . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη νη ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ A θαη Β 

είλαη  A 1,  1   θαη  B 2, 2 . 

 β)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε 2x    x   2  0   . 

 γ)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε 2σ   | σ |  2  0   . 

 

 

21. ΘΕΜΑ_3_14604 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , κε:  
2

2x 5,   x 3
f x .

x ,      3 x 10

 
 

 
 

 α)  Να γξάςεηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο  f  ζε κνξθή δηαζηήκαηνο.  

 β)  Να ππνινγίζεηε ηηο ηηκέο    f 1 , f 3  θαη  f 5 . 

 γ)  Γηέξρεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 δ)  Να βξείηε ην ζεκείν ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  πνπ έρεη ηεηαγκέλε y 21 .                                                                         

                                              

22. ΘΕΜΑ_4_37206 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο   2f x x 3x 2    θαη  g x x 1, x .    

 α)  Να δείμεηε όηη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  f ,  g  έρνπλ έλα κόλν θνηλό ζεκείν, ην νπνίν 

ζηε ζπλέρεηα λα πξνζδηνξίζεηε.  

 β)  Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  h x x α  . Να δείμεηε όηη: 

 i.  Αλ α 1 , ηόηε νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  f ,  h  έρνπλ δύν θνηλά ζεκεία. 

 ii.  Αλ α 1 , ηόηε νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  f ,  h  δελ έρνπλ θνηλά ζεκεία.   
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23. ΘΕΜΑ_4_36676 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  f x αx α 2    θαη   2g x x α 3    κε α . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  δηέξρεηαη από ην ζεκείν  1,2  γηα θάζε ηηκή ηνπ 

πξαγκαηηθνύ αξηζκνύ  α . 

 β)  Αλ νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ  f  θαη  g  ηέκλνληαη ζε ζεκείν κε ηεηκεκέλε 1, ηόηε: 

 i.  Να απνδείμεηε όηη α 2 .  

 ii.  Γηα α 2  ππάξρεη άιιν ζεκείν ηνκήο ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ ησλ  f  θαη  g;  

  Αηηηνινγήζηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ην πιήζνο ησλ θνηλώλ ζεκείσλ ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ ησλ  f  θαη  g  είλαη ίδην 

κε ην πιήζνο ησλ ξηδώλ ηεο εμίζσζεο 2x αx 1 0    θαη ζηε ζπλέρεηα όηη γηα α 3 , α 2  , α 1  

έρνπλ αληίζηνηρα δύν, έλα, θαλέλα ζεκεία ηνκήο.  

 

24. ΘΕΜΑ_4_36684 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  f  θαη  g , κε   2f x x 2x   θαη  g x 3x 4  , x . 

 α)  Να βξείηε ηα θνηλά ζεκεία ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  g . 

 β)  Να βξείηε ηα δηαζηήκαηα ζηα νπνία ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  είλαη θάησ από εθείλε ηεο  g .  

 γ)  Να απνδείμεηε όηη θάζε επζεία ηεο κνξθήο y α , α 1  , βξίζθεηαη θάησ από ηε γξαθηθή παξάζηαζε 

ηεο f .  

 

25. ΘΕΜΑ_4_36681 

Γηα δεδνκέλν ι , ζεσξνύκε ηε ζπλάξηεζε f ,  κε       2f x ι 1 x ι 1 x 2     , x . 

 α)  Να δείμεηε όηη, γηα νπνηαδήπνηε ηηκή ηνπ  ι, ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  δηέξρεηαη από ην 

ζεκείν  Α 0,2 .  

 β)  Γηα ι 1  , λα ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f .  

 γ)  Αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  ηέκλεη ηνλ άμνλα x x  ζην ζεκείν  Β 2,0 , λα βξείηε ηελ ηηκή ηνπ  ι  θαη 

λα εμεηάζεηε αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε ηέκλεη ηνλ άμνλα x x  θαη ζε άιιν ζεκείν.  

 δ)  Γηα ι 1 , λα δείμεηε όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  βξίζθεηαη νιόθιεξε πάλσ από ηνλ άμνλα x x .  

 

26. ΘΕΜΑ_4_36657 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο   2f x x  θαη     g x ιx 1 ι , x      θαη ι 0 , παξάκεηξνο.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ηνπο f gC , C  έρνπλ γηα θάζε ηηκή ηεο παξακέηξνπ ι έλα 

ηνπιάρηζηνλ θνηλό ζεκείν.  

 β)  Να βξείηε γηα πνηα ηηκή ηεο παξακέηξνπ ι νη f gC , C  έρνπλ έλα κόλν θνηλό ζεκείν; Πνην είλαη ην ζεκείν 

απηό;   
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 γ)  Αλ ι 2  θαη 
1 2x , x  είλαη νη ηεηκεκέλεο ησλ θνηλώλ ζεκείσλ ησλ f gC , C , λα βξείηε ηελ ηηκή ηεο 

παξακέηξνπ ι ώζηε λα ηζρύεη  
2

1 2 1 2x x x x 2    . 

 

27. ΘΕΜΑ_4_35385 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο   2f x x β  ,  g x x β  , όπνπ x  θαη   β  ζηαζεξόο πξαγκαηηθόο αξηζκόο. 

Δίλαη γλσζηό όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  g x  δηέξρεηαη από ην ζεκείν 
3β β

Μ , 3 .
2 2

 
  

 
 

 α)  Να απνδείμηε όηη β 1   . 

 β)  Γηα β 1 :   

 i.  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  f x  κε ηνπο άμνλεο x x , 

y y.   

 ii.  Να βξείηε ηα δηαζηήκαηα ζηα νπνία ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f x  βξίζθεηαη θάησ από ηε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  g x .  

 iii. Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  
 

 

 

 

f x g x
3

g x f x
  . 

 

28. ΘΕΜΑ_4_14786 

Γίλνληαη ηα ζεκεία  Α ι,1  θαη  2Β 2 ι ,κ , κε  ι, κ . 

 α)  Αλ ηα ζεκεία  A ,  B  είλαη ζπκκεηξηθά σο πξνο ηνλ άμνλα x x , λα βξείηε ηηο ηηκέο ησλ  ι, κ .   

 β)  Αλ επηπιένλ ην ζεκείν  Α  βξίζθεηαη ζην δεύηεξν ηεηαξηεκόξην ηνπ νξζνθαλνληθνύ ζπζηήκαηνο, λα 

βξείηε ηελ ηηκή ηνπ ι .  

 γ)  Γηα ι 2   θαη κ 1   

 i.  Να βξείηε ηελ απόζηαζε ησλ ζεκείσλ Α ,  Β . 

 ii.  Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΟΑΒ, όπνπ Ο ε αξρή ησλ αμόλσλ. 

 

29. ΘΕΜΑ_4_14771 

Σην παξαθάησ ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f x x α   όπνπ α . 

 

 α)  Με βάζε ην ζρήκα, λα δείμεηε όηη α 1 . 

 β)  Αλ α 1 , λα βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f . 
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 γ)  i.  Να δείμεηε όηη νη ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ  Γ  θαη  Γ  είλαη  2,1  θαη  3, 2  αληίζηνηρα. 

 ii.  Να βξείηε ην κήθνο ηνπ ηκήκαηνο ΒΓ . 

 iii. Nα δείμεηε όηη ην ηξίγσλν  ΒΓΓ  είλαη ηζνζθειέο. 

 

30. ΘΕΜΑ_4_14744 

 α)  Να απνδείμεηε όηη 2 1
x   x

4
   γηα θάζε πξαγκαηηθό αξηζκό x . Πόηε ηζρύεη ην ίζνλ; 

β)  Σην δηπιαλό ζρήκα έρεη ζρεδηαζζεί ε γξαθηθή παξάζηαζε 

(ε) ηεο ζπλάξηεζεο   f x 1 – x , x R , ε νπνία ηέκλεη 

ηνπο άμνλεο x x  θαη y y  ζηα ζεκεία Δ θαη Γ αληίζηνηρα. 

Έλα κεηαβιεηό ζεκείν Α, κε ηεηκεκέλε α, θηλείηαη επί ηεο 

επζείαο (ε) θαη κεηαμύ ησλ ζεκείσλ Γ θαη Δ. Φέξλνπκε από 

ην Α θαζέηνπο ζηνπο άμνλεο θαη έζησ Β θαη Γ ηα ζεκεία 

ηνκήο κε y y  θαη x x  αληίζηνηρα.  

 i.  Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ νξζνγσλίνπ ΑΒΟΓ. 

 ii.  Να απνδείμεηε όηη ε κεγαιύηεξε δπλαηή ηηκή ηνπ 

εκβαδνύ ηνπ κεηαβιεηνύ νξζνγσλίνπ ΑΒΟΓ είλαη 
1

4
. Γηα πνηα ζέζε ηνπ ζεκείνπ Α επηηπγράλεηαη 

απηή ε ηηκή; 

 

31. ΘΕΜΑ_4_14763  

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
23 x 8x ι

f x 2
x 4

 
 


,  γηα x 4  θαη ι 16 . 

 α)  Να βξείηε ην ι 16   ώζηε ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  λα δηέξρεηαη από ην ζεκείν ηεο  Μ 0, 1 . 

 β)  Αλ ι 16  , ηόηε: 

 i.  Να απνδείμεηε όηη:  
1,  x 4  

 f x
   5,    x 4

 
 


. 

 ii.  Να ζρεδηάζεηε ζε ζύζηεκα αμόλσλ ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f .    

 iii. Γηα x 4 , λα βξείηε ηα ζεκεία ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  f  ησλ νπνίσλ ε απόζηαζή 

ηνπο από ην ζεκείν  Α 1, 1   είλαη 10 κνλάδεο κήθνπο. 

 

32. ΘΕΜΑ_4_34312 

Σην παξαθάησ ζρήκα, δίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο 
fC  θαη gC  ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  g  αληίζηνηρα, 

κε:  f x x 2   θαη  
1 2

g x x
3 3

  ,   κε x . 

x 

y 

y

x

(
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 α)  Με βάζε ην ζρήκα, λα εθηηκήζεηε ηελ ηηκή ησλ ζπληεηαγκέλσλ ησλ ζεκείσλ ηνκήο γξαθηθώλ 

παξαζηάζεσλ 
fC  θαη gC . 

 β)  Να επηβεβαηώζεηε αιγεβξηθά ηελ απάληεζή ζαο ζην εξώηεκα α). 

 γ)  Με ηε βνήζεηα ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ λα βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ x  ε 
fC  βξίζθεηαη πάλσ από ηε 

gC . 

 δ)  Με ηε βνήζεηα ηνπ εξσηήκαηνο γ), λα βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ  x  νξίδεηαη ζηνπο πξαγκαηηθνύο 

αξηζκνύο ε παξάζηαζε:   K 3 2 x x 2 .     

 

33. ΘΕΜΑ_4_34309 

Θεσξνύκε ηηο ζπλαξηήζεηο:   2f x x 1    θαη   g x x α   κε x  θαη α . 

 α)  Γηα α 1 , λα πξνζδηνξίζεηε ηα θνηλά ζεκεία ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  g . 

 β)  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ α, νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  g  ηέκλνληαη ζε δύν 

ζεκεία. 

 γ)  Γηα α 1 , λα εμεηάζεηε αλ νη ηεηκεκέλεο ησλ ζεκείσλ ηνκήο ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ ησλ 

ζπλαξηήζεσλ  f  θαη g είλαη νκόζεκεο ή εηεξόζεκεο. 

 

34. ΘΕΜΑ_4_33754 

Γηα ηελ ελνηθίαζε ελόο ζπγθεθξηκέλνπ ηύπνπ απηνθηλήηνπ γηα κηα εκέξα, ε εηαηξία Α ρξεώλεη ηνπο πειάηεο 

ηεο ζύκθσλα κε ηνλ ηύπν: y 60 0,20x ,  όπνπ  x  είλαη ε απόζηαζε πνπ δηαλύζεθε ζε Km θαη  y  ην πνζό 

ηεο ρξέσζεο ζε επξώ. 

 α)  Τη πνζό ζα πιεξώζεη έλαο πειάηεο ηεο εηαηξείαο Α ν νπνίνο, ζε κηα εκέξα, ηαμίδεςε 400 Km ; 

 β)  Πόζα ρηιηόκεηξα ηαμίδεςε έλαο πειάηεο ν νπνίνο γηα κηα εκέξα πιήξσζε 150 επξώ; 

 γ)  Μηα άιιε εηαηξεία, ε Β, ρξεώλεη ηνπο πειάηεο ηεο αλά εκέξα ζύκθσλα κε ηνλ ηύπν y 80 0,10x ,   

όπνπ, όπσο θαη πξνεγνπκέλσο, x  είλαη ε απόζηαζε πνπ δηαλύζεθε ζε  Km  θαη  y  είλαη ην πνζό ηεο 

ρξέσζεο ζε επξώ. Να εμεηάζεηε πνηα από ηηο δύν εηαηξείεο καο ζπκθέξεη λα επηιέμνπκε, αλάινγα κε ηελ 

απόζηαζε πνπ ζθνπεύνπκε λα δηαλύζνπκε. 

 δ)  Αλ   f x 60 0,20x    θαη   g x 0,80 0,10x    είλαη νη ζπλαξηήζεηο πνπ εθθξάδνπλ ηνλ ηξόπν 

ρξέσζεο ησλ εηαηξεηώλ Α θα Β αληίζηνηρα, λα βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ ηνκήο ησλ 

γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  g  θαη λα εμεγήζεηε ηη εθθξάδεη ε ηηκή θάζε κηαο από 

ηηο ζπληεηαγκέλεο ζε ζρέζε κε ην πξόβιεκα ην εξσηήκαηνο  γ). 
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35. ΘΕΜΑ_4_33701 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο    
2

f x x 1 4    θαη  g x x 1 2    κε x .  

 α)  Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ  x  γηα ηηο νπνίεο ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  βξίζθεηαη πάλσ από 

ηνλ άμνλα x x.  

 β)  Να δείμεηε όηη γηα θάζε ηηκή ηνπ  x  ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  g  βξίζθεηαη πάλσ από ηνλ 

άμνλα x x . 

 γ)  Να βξείηε ηα θνηλά ζεκεία ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  g . 

 

36. ΘΕΜΑ_4_33597 

Σην παξαθάησ ζρήκα δίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο 
fC  θαη gC  ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  g  αληίζηνηρα, 

κε   f x x 2      θαη     g x 1 , x .  

 

 

 α)  Με ηε βνήζεηα ηνπ παξαπάλσ ζρήκαηνο, λα βξείηε 

 i.  ηα ζεκεία ηνκήο ησλ 
fC  θαη gC .  

 ii.  ηηο ηηκέο ηνπ x , γηα ηηο νπνίεο ε 
fC  είλαη θάησ από ηελ gC . 

 β)  Να επηβεβαηώζεηε αιγεβξηθά ηηο απαληήζεηο ζαο ζηα εξσηήκαηα αi) θαη αii). 

 γ)  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ x  ε παξάζηαζε 
 

 

1 f x
Α

f x


   νξίδεηαη ζηνπο πξαγκαηηθνύο 

αξηζκνύο. 

         

37. ΘΕΜΑ_4_32742 

Σην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε κηαο ζπλάξηεζεο 

f :   θαη ηεο ζπλάξηεζεο  g x 2x 2   . 

Με ηε βνήζεηα ηνπ ζρήκαηνο λα βξείηε: 

 α)  ηηο ηηκέο ηνπ  x  γηα ηηο νπνίεο  f x 2x 2   , 

 β)  ηηο ηηκέο  f 1 ,  f 0  θαη  f 1 , 

 γ)  ηηο ηηκέο ηνπ x, γηα ηηο νπνίεο ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  βξίζθεηαη 

πάλσ από ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο g, 

 δ)  ηηο ηηκέο ηνπ x, γηα ηηο νπνίεο ε παξάζηαζε  Α f x 2x 2    νξίδεηαη ζηνπο πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο. 
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38. ΘΕΜΑ_4_16153 

Θεσξνύκε ηε ζπλάξηεζε  
2

4
f x 1

x
  . 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  δελ 

ηέκλεη ηνπο άμνλεο x x  θαη y y.  

 γ)  Έζησ α 0  ε ηεηκεκέλε ελόο ηπραίνπ ζεκείνπ Μ ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f . Αλ νλνκάζνπκε  E  ην 

εκβαδόλ ηνπ νξζνγσλίνπ  ΟΓΜΓ  ηνπ ζρήκαηνο, λα 

απνδείμεηε όηη 

 i.  
4

E α
α

         ii.  Δ 4  

 

39. ΘΕΜΑ_4_14961 

Σην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο   2f x x x 1   .  

Αλ  Α σ,0 ,  Β θ,0  

 α)  Να δείμεηε όηη: i. σ θ 1 
  

ii. σ θ 1  
 
 

 β)  Να δείμεηε όηη    OB OA .
  

 γ)  Αλ έλαο ζεηηθόο αξηζκόο  β  είλαη κεγαιύηεξνο από ηνλ αληίζηξνθό ηνπ θαη ε δηαθνξά ηνπο μεπεξλάεη ηε 

κία κνλάδα, λα δείμεηε όηη β θ . 

 δ)  Να δείμεηε όηη 
5

θ
3

 . 

 

40. ΘΕΜΑ_4_14926 

Σην δηπιαλό ζρήκα θαίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο 

ησλ ζπλαξηήζεσλ  f x x  θαη   2g x 2 x  . Τα A, B 
 

είλαη ηα ζεκεία ηνκήο ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ ησλ  

f ,  g . 

 α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ  Α  θαη  Β . 

 β)  Αλ  Α 1,1  θαη  Β 1,1 , 

 i. Με βάζε ην παξαπάλσ ζρήκα, λα βξείηε γηα πνηεο 

ηηκέο ηνπ  x  ηζρύεη όηη :    f x g x . 

 ii.  Να ιύζεηε αιγεβξηθά ηελ αλίζσζε    f x g x  επαιεζεύνληαο ηελ απάληεζε ζην εξώηεκα βi). 

 

 

 



 

 

 

 

12 

Τ
ξ
ά

π
εδα

 Θ
εκ

ά
ησ

λ
 ην

π
 Ηλ

ζ
ηηην

ύ
ην

π
 Δ

θ
π
α

ηδ
επ

ηηθ
ή

ο Π
ν
ι
ηηηθ

ή
ο 

 s
 c

 h
 o

 o
 l

 s
 .
 p

 a
 t

 a
 k

 i
 s

 .
 g

 r
 

Ά
ι
γεβ

ξ
α

 Α
΄ Λ

π
θ
είν

π
  

41. ΘΕΜΑ_4_14925 

Σην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

 
1

f x
x

  θαη ε επζεία  AB  κε εμίζσζε y x . 

 α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ  A ,  B  θαη λα δείμεηε όηη 

ην  Ο 0,0
 
είλαη ην κέζν ηνπ  AB . 

Έζησ  Μ x, y  ηπραίν ζεκείν ηεο γξαθηθή παξάζηαζεο ηεο  f . 

 β)  Να δείμεηε όηη θαη ην ζπκκεηξηθό Μ   ηνπ  M  σο πξνο ην  Ο 0,0
 
αλήθεη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f.  

 γ)  Αλ    Α 1,1 , Β 1, 1  ,  Μ x, y  
 
λα δείμεηε όηη    AB MM  γηα θάζε  x 0 

 
θαη λα 

εμεηάζεηε πόηε    ΑΒ ΜΜ .  

 

42. ΘΕΜΑ_4_14810 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   2f x x 7x θ, θ    , ηεο νπνίαο ε γξαθηθή παξάζηαζε ηέκλεη ηνλ άμνλα y y  
ζην 

ζεκείν κε ηεηαγκέλε y 10 . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη θ 10 . 

 β)  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ x ε γξαθηθή παξάζηαζε 
fC  ηεο  f  είλαη θάησ από ηνλ άμνλα x x . 

 γ)  Έζησ   A α,f α θαη   Β β,f β , α β  δπν ζεκεία ηεο 
fC  πνπ βξίζθνληαη θάησ από ηνλ άμνλα x x .  

 i.  Να απνδείμεηε όηη 
2α 3β

α β.
5


   

 ii.  Να εμεηάζεηε αλ ην ζεκείν ηεο 
fC  κε ηεηκεκέλε o

2α 3β
x

5


   βξίζθεηαη πάλσ ή θάησ από ηνλ 

άμνλα x΄x. 

 

43. ΘΕΜΑ_4_14760 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε:     
3

2

3 2

1
g x x 16

x x 12

 
   

  
. 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο  g .   

 β)  Να δείμεηε όηη  
x 4

g x
x 3





 γηα θάζε x ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο. 

 γ)  Να βξείηε, αλ ππάξρνπλ, ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  g  κε ηνπο άμνλεο.                                                                                        

  

44. ΘΕΜΑ_4_14745 

Σην παξαθάησ ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε κηαο ζπλάξηεζεο  g x .  Κάπνηα ζεκεία ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο πνπ έρνπλ αθέξαηεο ζπληεηαγκέλεο έρνπλ ζεκεησζεί κε έληνλν ηξόπν. 

 α)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε   2 g x 0   . 

 β)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε  g x 2 . 
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 γ)  i.  Να βξείηε ην πιήζνο ιύζεσλ ησλ εμηζώζεσλ  
4

g x
5

  θαη  g x 1   . 

  ii.  Να βξείηε ην πιήζνο ιύζεσλ ηεο εμίζσζεο  g x k  γηα ηηο δηάθνξεο 

πξαγκαηηθέο ηηκέο ηεο παξακέηξνπ k. 

 

 

 

 

45. ΘΕΜΑ_4_14665 

Σην δηπιαλό ζρήκα δίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ 

ζπλαξηήζεσλ    2f x x  θαη   3g x x
 
πνπ ηέκλνληαη ζηα 

ζεκεία  A ,  B . 

 α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ  A , B . 

Έζησ    Α 0,0 , Β 1,1 .  

 β)  Με βάζε ην παξαπάλσ ζρήκα ή κε νπνηνδήπνηε άιιν 

ηξόπν ζέιεηε, λα δείμεηε όηη γηα θάζε  x 0,1  ηζρύεη όηη 3 2x x . 

 γ)  Δίλαη ν θύβνο νπνηνπδήπνηε αξηζκνύ κεγαιύηεξνο από ην ηεηξάγσλό ηνπ;  

Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.  

 δ)  Γηα ηνλ πξαγκαηηθό αξηζκό π 3,1415...  
λα δείμεηε όηη: 

  i.
     

3 2
π 3 π 3      ii.

3 2π 10π 33π 36 0   
                                                                            

 

 

46. ΘΕΜΑ_4_14459 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
2

1
f x

x 1



 θαη ε επζεία y α, α  . 

 α)  Να αηηηνινγήζεηε γηαηί ε γξαθηθή παξάζηαζε 
fC ηεο  f  είλαη πάλσ από ηνλ άμνλα x x . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη αλ 0 α 1  , ηόηε ε 
fC
 
έρεη κε ηελ επζεία δπν θνηλά ζεκεία ησλ νπνίσλ λα βξείηε ηηο 

ηεηκεκέλεο. 

 γ)  Να απνδείμεηε όηη γηα νπνηνδήπνηε πξαγκαηηθό αξηζκό x ηζρύεη  
1

xf x
2

 . 

 

47. ΘΕΜΑ_4_14307 

Σην δηπιαλό ζρήκα θαίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ 

ζπλαξηήζεσλ   4f x x  θαη   2g x 2 x  . Τα ζεκεία  A ,  B  

είλαη ηα ζεκεία ηνκήο ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ ησλ  f ,  g  ελώ  

Γ  είλαη ηo ζεκείo ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  g  κε ηνλ 

άμνλα y y .
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 α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ  A ,  B ,  Γ .  

Αλ      Α 1,1 , Β 1,1 , Γ 0,2  

 β)  Με βάζε ην παξαπάλσ ζρήκα λα βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ x  ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  

είλαη θάησ από ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  g . 

 γ)  Να επαιεζεύζεηε αιγεβξηθά ηελ απάληεζε ζαο ζην εξώηεκα β). 

 

48. ΘΕΜΑ_4_14225 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
  2x 2 x 5x 4

f x
x 1

  



.  

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο  . 

 β)  Να δείμεηε όηη   2f x x 6x 8   , x Α . 

 γ)  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ x  ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  δελ είλαη πάλσ από ηελ επζεία 

y 3 . 

 δ)  Να βξείηε ηα ζεκεία ζηα νπνία ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο g  κε   4g x x 6x 4  
 
ηέκλεη 

ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f .  

                                        

49. ΘΕΜΑ_4_14190 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   2f x x x 1 ,  x    . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  βξίζθεηαη πάλσ από ηνλ άμνλα x x . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη γηα νπνηνλδήπνηε πξαγκαηηθό αξηζκό 
1

α
2

  , ηα ζεκεία ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο 

ηεο  f  κε ηεηκεκέλεο  α  θαη – α –1   έρνπλ ηελ ίδηα ηεηαγκέλε. 

 γ)  Θεσξνύκε κεηαβιεηό ζεκείν Μ ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  κε ηεηκεκέλε β 0 . Από ην Μ 

θέξλνπκε παξάιιειεο επζείεο πξνο ηνπο άμνλεο x x  θαη y y  θαη έζησ  Α  θαη  Γ  ηα ζεκεία ηνκήο απηώλ 

ησλ επζεηώλ κε ηνπο άμνλεο, όπνπ ην  Α  αλήθεη ζηνλ x x  θαη ην  Γ  ζηνλ y y . Απνδείμηε όηη ε 

πεξίκεηξνο ηνπ νξζνγσλίνπ ΟΑΜΓ είλαη  
2

2 β 1 
 

. 

 

50. ΘΕΜΑ_4_14185 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
3 2

x
f x

x 2x x


 
.  

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ Α  ηεο  f .  

         β)  Να απνδείμεηε όηη :  
 

2

1
f x

x 1



, γηα θάζε x Α .  

 γ)  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε:  f x 1 .  
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 δ)  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ x  ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  είλαη πάλσ από ηελ επζεία 

y 1 .  

 

51. ΘΕΜΑ_4_13557 

Σην δηπιαλό ζρήκα δίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ 

ζπλαξηήζεσλ   2f x x  θαη g(x) x
 
πνπ ηέκλνληαη ζηα 

ζεκεία  A ,  B . 

 α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ  A ,  B . 

 β)  Αλ    Α 0,0 , Β 1,1 , ηόηε: 

 i.  Με βάζε ην ζρήκα λα βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ  x  ε 

γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  είλαη θάησ από ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  g . 

 ii.  Να επαιεζεύζεηε αιγεβξηθά ηελ απάληεζή ζαο ζην i. εξώηεκα. 

 γ)  Αλ 

2

α α

β β

 
 

 
 γηα ηπραίνπο πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο  α, β  κε β 0 , λα δείμεηε (κε βάζε ηα παξαπάλσ ή 

κε νπνηνλδήπνηε άιιν ηξόπν ζέιεηε) όηη α β . 

 

52. ΘΕΜΑ_4_13479 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   2f x 3x 12 2x 8 3 x 16      .  

Αλ x 4  , ηόηε: 

 α)  Να γξάςεηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο  f  ρσξίο ηηο απόιπηεο ηηκέο.     

 β)  Αλ   2f x 3x x 44   . 

  i.  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  f  κε ηνπο άμνλεο. 

 ii.  Αλ ην ζεκείν  M κ 1, 20   αλήθεη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f , λα βξείηε ηελ αθέξαηα ηηκή ηνπ 

κ. 

 

53. ΘΕΜΑ_4_13454 

Σην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο   4 2f x αx 4x γ   , ε 

νπνία είλαη ζπκκεηξηθή σο πξνο ηνλ άμνλα y y . 

 α)  Να δείμεηε όηη γ 3 . 

 β)  Αλ  2Α α 3,3  θαη  Β 5 3α,3  είλαη ζεκεία ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο 

ηεο  f , όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα, λα δείμεηε όηη α 1  θαη λα γξάςεηε ηνλ 

ηύπν ηεο  f . 

 γ)  Να βξείηε ηηο ηεηκεκέλεο ησλ ζεκείσλ ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  

f  κε ηνλ άμνλα x x . 

 δ)  Με ηε βνήζεηα ηνπ ζρήκαηνο θαη ηελ απάληεζε ηνπ εξσηήκαηνο  γ), λα βξείηε ηηο ηεηκεκέλεο ησλ 

ζεκείσλ ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  πνπ είλαη θάησ από ηνλ άμνλα x x . 
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54.  ΘΕΜΑ_4_13168 

 Σην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο 

  2f x x 2ιx γ    κε x  θαη παξάκεηξν ι , ε νπνία ηέκλεη 

ηνλ άμνλα y y  ζην  0, 1  γηα θάζε ι . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

 i.  γ 1                 

 ii.  Ζ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f  δελ είλαη θάησ από ηελ επζεία 

2y ι 1    γηα θάζε ι .               

 β)  Να απνδείμεηε όηη γηα θάζε ι  ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  ηέκλεη ηνλ άμνλα x x  ζε δύν ζεκεία  A  

θαη  B  κε ζπληεηαγκέλεο  2Α ι ι 1,0    θαη  2Β ι ι 1,0     . 

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ε απόζηαζε ησλ  A  θαη  B  είλαη κεγαιύηεξε ή ίζε ηνπ 2 γηα θάζε ι .   

         

55. ΘΕΜΑ_4_13313 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
7

3

x x
f x

x x





. 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ  A  ηεο  f . 

 β)  Να εμεηάζεηε αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  έρεη θνηλά ζεκεία κε ηνπο άμνλεο x x  θαη y y . 

 γ)  Να δείμεηε όηη   4 2f x x x 1    γηα θάζε x Α . 

 δ)  Να εμεηάζεηε αλ ε εμίζσζε  f x 3  έρεη ιύζε ζην ζύλνιν  A . 

 

56. ΘΕΜΑ_4_13120 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε     2 2f x x ι 1 x 4ι    ,  ι .  

 α)  Να δείμεηε όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  ηέκλεη ηνλ άμνλα x x  ζε δύν ζεκεία γηα θάζε 

 ι .  

 β)  Γηα ι 0  λα βξείηε ην πξόζεκν ησλ ξηδώλ ηεο εμίζσζεο  f x 0 .  

 γ)  Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ  ι  ώζηε ην ζπκκεηξηθό ηνπ ζεκείνπ  Α 4,4  σο πξνο ηνλ άμνλα  x x  λα 

αλήθεη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f . 

 δ)  Γηα ι 1   λα βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ x γηα ηηο νπνίεο ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  βξίζθεηαη 

θάησ από ηνλ άμνλα  x x .   

                                                                                         

57. ΘΕΜΑ_4_12941 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
29 x

f x
3 x





 . 

 α)  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ  x  νξίδεηαη ε ζπλάξηεζε  f .                           

 β)  Γηα ηηο ηηκέο ηνπ x πνπ νξίδεηαη ε ζπλάξηεζε f λα δείμεηε όηη   f x 3 x  .  
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 γ)  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο  ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο 
fC  κε ηνπο άμνλεο.       

 δ)  Αλ   2g x 3 x   λα δείμεηε όηη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο  
fC   θαη  gC   έρνπλ έλα κόλν θνηλό ζεκείν.    

                                                       

58. ΘΕΜΑ_4_12914 

Έζησ ε επζεία  ε : y c,   κε παξάκεηξν c  θαη ε ζπλάξηεζε 

 f x x 2 1   , ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο νπνίαο δίλεηαη ζην 

δηπιαλό ζρήκα: 

 α)  i.  Με βάζε ην ζρήκα, γηα πνηεο ηηκέο ηνπ c  ε επζεία  ε  

θαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  έρνπλ θνηλά ζεκεία;                 

  ii.  Να επηβεβαηώζεηε αιγεβξηθά ηελ απάληεζε ηνπ 

εξσηήκαηνο αi).   

 β)  Έζησ όηη ε επζεία  ε  έρεη κε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  δπν θνηλά ζεκεία A, B. Να απνδείμεηε όηη 

νη ζπληεηαγκέλεο ησλ θνηλώλ ζεκείσλ είλαη  Α 3 c,c  θαη  Β c 1,c . 

 γ)  i.  Αλ  A , B  ηα ζεκεία ηνπ εξσηήκαηνο β), κε βάζε ην ζρήκα, γηα πνηεο ηηκέο ηνπ  c  ην  κήθνο ηνπ 

ηκήκαηνο  AB  είλαη  ΑΒ 2 ;  

  ii.  Να επηβεβαηώζεηε αιγεβξηθά ηελ απάληεζε ηνπ εξσηήκαηνο γi). 

  

59. ΘΕΜΑ_4_12628 

Θεσξνύκε ηηο ζπλαξηήζεηο   2f x x x 1    θαη  g x 3 x   ησλ 

νπνίσλ νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο δίλνληαη ζην παξαθάησ ζρήκα. 

 α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ Α, Β, Γ, Ε. 

 β)  Να βξείηε ηηο ηεηκεκέλεο ησλ ζεκείσλ ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο 

 y f x  πνπ βξίζθνληαη πάλσ από ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

 y g x . 

 γ)  Απνδείμηε όηη γηα νπνηνλδήπνηε πξαγκαηηθό αξηζκό α, ε απόζηαζε 

ησλ αξηζκώλ  f α  θαη   g α  πάλσ ζηνλ άμνλα ησλ πξαγκαηηθώλ αξηζκώλ είλαη ηνπιάρηζηνλ 1. 

 

60. ΘΕΜΑ_4_13090 

Σην παξαθάησ ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο  
16

f x , x 0.
x

   

Έλα ζεκείν  M x, y  θηλείηαη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο  f  θαη έζησ Α θαη Β νη πξνβνιέο ηνπ Μ ζηνπο 

άμνλεο y y  
θαη  x x  αληίζηνηρα όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα.  
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 α)  Να δείμεηε όηη όια ηα νξζνγώληα ΟΑΜΒ πνπ πξνθύπηνπλ γηα ηηο δηάθνξεο ζέζεηο ηνπ ζεκείνπ Μ έρνπλ 

εκβαδόλ 16 ηεηξαγσληθέο κνλάδεο, ελώ ε πεξίκεηξόο ηνπο δίλεηαη, ζε κνλάδεο κήθνπο, από ηε 

ζπλάξηεζε  
32

Π x 2x , x 0
x

    όπνπ  x  ε ηεηκεκέλε ηνπ Μ .                                                                                         

 β)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ Μ ώζηε ην νξζνγώλην ΟΑΜΒ λα έρεη πεξίκεηξν 20 κνλάδεο 

κήθνπο.                                                                                                                                          

 γ)  Αλ M   είλαη ην ζεκείν ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  ώζηε ην νξζνγώλην OAM B λα είλαη ηεηξάγσλν 

ηόηε: 

     i.  Να δείμεηε όηη ην M   έρεη ηεηκεκέλε 4.                 

    ii. Να δείμεηε όηη ην ηεηξάγσλν OAM B  έρεη ηε κηθξόηεξε πεξίκεηξν από όια ηα 

       νξζνγώληα ΟΑΜΒ, δειαδή όηη    Π x Π 4
 
γηα θάζε x 0 . 

                                                       

61. ΘΕΜΑ_4_13030 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο     2f x x 4x 5    θαη   g x x 3 .      

Να βξείηε: 

 α)  ηα πεδία νξηζκνύ ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  g . 

 β)  ηα θνηλά ζεκεία ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ  
fC   θαη gC . 

 γ)  ηηο ηεηκεκέλεο ησλ ζεκείσλ ηεο   
fC   πνπ βξίζθνληαη θάησ από ηελ  gC . 

 

62. ΘΕΜΑ_4_12944 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  
1

f x x
x

   θαη 
1

g(x) x
x

  , x 0 . 

 α)  Να βξείηε ηελ ηηκή ηεο παξάζηαζεο:     
1 1

A f 2 g 2 f g .
2 2

   
      

   
 

 β)  Να απνδείμεηε όηη      
2 2

f x g x 4    γηα νπνηνδήπνηε αξηζκό  x  κε x 0.  

 γ)  Θεσξνύκε ηελ επζεία y α, α  . Αλ ε επζεία έρεη θνηλά ζεκεία κε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο  f , λα απνδείμεηε όηη α 2 .  

 

63. ΘΕΜΑ_4_12788 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    
2

f x x 1 , x .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη    f 3 f 3 8.    

 β)  Να βξείηε όια ηα ζεκεία ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f , κε ζπληεηαγκέλεο αθέξαηνπο αξηζκνύο, ηα 

νπνία βξίζθνληαη θάησ από ηελ επζεία y 4.  

 γ)  Έζησ  α ,  β  πξαγκαηηθνί αξηζκνί κε α β  ώζηε λα ηζρύεη    f α f β . Να απνδείμεηε όηη α β 2. 
 

 

 



 

 

 

 

19 

Τ
ξ
ά

π
εδα

 Θ
εκ

ά
ησ

λ
 ην

π
 Ηλ

ζ
ηηην

ύ
ην

π
 Δ

θ
π
α

ηδ
επ

ηηθ
ή

ο Π
ν
ι
ηηηθ

ή
ο 

 s
 c

 h
 o

 o
 l

 s
 .
 p

 a
 t

 a
 k

 i
 s

 .
 g

 r
 

Ά
ι
γεβ

ξ
α

 Α
΄ Λ

π
θ
είν

π
  

64. ΘΕΜΑ_4_35410 

 Γίλεηαη ην ηξηώλπκν: 2x 2ιx 4ι 5   , κε παξάκεηξν ι .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε δηαθξίλνπζα ηνπ ηξησλύκνπ είλαη 2Γ 4ι 16ι 20   . 

 β)  Θεσξνύκε  ηελ ζπλάξηεζε  f , πνπ είλαη νξηζκέλε ζην  κε ηύπν    2f x x 2ιx 4ι 5    . 

Σην θαζέλα από ηα επόκελα ζρήκαηα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  γηα δηαθνξεηηθέο 

ηηκέο ηεο παξακέηξνπ  ι . 

 i.   Γηα ηα δύν πξώηα ζρήκαηα δίλεηαη όηη ε παξάκεηξνο  ι 2,4  . Να βξείηε ζε πνηα ηηκή ηνπ  ι 

αληηζηνηρεί ην θαζέλα από ηα ζρήκαηα απηά, δηθαηνινγώληαο ηελ απάληεζε ζαο.  

 ii.  Γηα ην ζρήκα 3 λα βξείηε ηηο δπλαηέο ηηκέο πνπ κπνξεί λα πάξεη ε παξάκεηξνο ι ,  

δηθαηνινγώληαο ηελ απάληεζε ζαο.  

 

 

 

                    

 

 

 

                                 Σρήκα 1                                             Σρήκα 2                                           Σρήκα 3 

 

65. ΘΕΜΑ_4_35409 

 Γίλεηαη ην ηξηώλπκν 2x ιx 1  , κε παξάκεηξν ι .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε δηαθξίλνπζα ηνπ ηξησλύκνπ είλαη 2Γ ι 4  .  

 β)  Θεσξνύκε  ηηο ζπλαξηήζεηο  f ,  g  πνπ είλαη νξηζκέλεο ζην  κε   f x ιx ι 2    θαη   2g x x ι 3   , 

ι . 

 i.   Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε από ηελ νπνία κπνξνύκε λα βξνύκε ηηο ηεηκεκέλεο ησλ θνηλώλ ζεκείσλ 

ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ ησλ  f  θαη  g  είλαη ηζνδύλακε κε ηελ εμίζσζε 2x ιx 1 0   . 

 ii.  Σην θαζέλα από ηα επόκελα ζρήκαηα δίλεηαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ δπν ζπλαξηήζεσλ γηα 

δηαθνξεηηθέο ηηκέο ηεο παξακέηξνπ ι. Με δεδνκέλν όηη  ι 1,2,4 , λα βξείηε ηελ ηηκή ηεο 

παξακέηξνπ  ι  ζε θαζέλα από ηα ζρήκαηα, δηθαηνινγώληαο ηελ απάληεζε ζαο.  
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