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6.3  Η συνάρτηση   f x = αx + β
 

 

1. ΘΕΜΑ_2_37183 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f x αx β , α, β ,    γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη  f 0 5  θαη   f 1 3.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη α 2    θαη  β 5.  

 β)  Να βξείηε ηα ζεκεία, ζηα νπνία ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  ηέκλεη ηνπο άμνλεο x x  θαη  

y y .  

 γ)  Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f . 

 

2. ΘΕΜΑ_2_35201 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f x αx β  , όπνπ α, β  πξαγκαηηθνί αξηζκνί.  

 α)  Αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f  δηέξρεηαη από ηα ζεκεία  1,6 ,  1,4  , λα βξείηε ηηο 

ηηκέο ησλ α,  β .    

 β)  Αλ α 1  θαη β 5 , λα πξνζδηνξίζεηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f  κε 

ηνπο άμνλεο x x  θαη y y .  

 

3. ΘΕΜΑ_2_14641 

Η παξαθάησ επζεία  ε  ζρεκαηίδεη κε ηνλ άμνλα x x  γσλία 45 .  

 α)  Να βξείηε ηνλ ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ηεο επζείαο  ε . 

 β)  Να γξάςεηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο  ε . 

 γ)  Να βξείηε ην ζεκείν ηνκήο ηεο επζείαο  ε  κε ηνλ άμνλα x x . 

 (Γίλεηαη όηη  εθ45 1 .  ) 

 

4. ΘΕΜΑ_2_14575 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , κε  
2x 3x

f x
x 3





.                                       

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ   ηεο ζπλάξηεζεο f .                                 

 β)  Να απνδείμεηε όηη  f x x , γηα θάζε x . 

 γ)  Να ραξάμεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f .   

               

5. ΘΕΜΑ_2_13471 

Θεσξνύκε ηα ζεκεία    2,1 , 1, 5    ,  27,50  θαη ηελ επζεία   : y x 3    . Αλ ην ζεκείν Α είλαη 

πάλσ ζηελ επζεία, ηόηε: 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ι 2 . 
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 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ζεκείν Β είλαη πάλσ ζηελ επζεία. Καηόπηλ λα εμεηάζεηε αλ θαη ην  ζεκείν Γ είλαη 

πάλσ ζηελ ίδηα επζεία.  

 

6. ΘΕΜΑ_2_13400 

Γίλεηαη ε επζεία    : y x 2 .     

 α)  Να βξείηε ην είδνο ηεο γσλίαο πνπ ζρεκαηίδεη ε επζεία  ε  κε ηνλ άμνλα  x x .         

 β)  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο επζείαο  ε  κε ηνπο άμνλεο.      

 γ)  Να ζρεδηάζεηε ηελ επζεία  ε . 

                                                                                                                           

7. ΘΕΜΑ_2_13318 

Θεσξνύκε ηε ζπλάξηεζε f :    κε ηύπν  f x x 2 , x .     

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο ηηκέο         
2

f 0 , f 2 , f 2 , f 2 .  
 

 

 β)  Να βξείηε ηα ζεκεία ζηα νπνία ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  ηέκλεη ηνπο άμνλεο x x  θαη 

y y  θαη ζηε ζπλέρεηα λα ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f . 

 

8. ΘΕΜΑ_2_13054 

Γίλνληαη νη επζείεο    1ε : y 3α 4 x 4    θαη    2ε : y 3 4α x 4 , α .   
 
 

 α)  Αλ α 1 ,  λα βξείηε: 

  i.  ηηο εμηζώζεηο ησλ επζεηώλ, 

  ii.  ην είδνο ηεο γσλίαο πνπ ζρεκαηίδεη θαζεκηά από ηηο επζείεο κε ηνλ άμνλα x x , 

 β) Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ  α  νη επζείεο    1 2,   είλαη παξάιιειεο. 

 

9. ΘΕΜΑ_2_13178 

Γίλεηαη ην ζεκείν  3,4 . 

 α)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο πνπ δηέξρεηαη από ην   θαη από ην  0,0 . 

 β)  Γίλεηαη ην ζεκείν  Ν 3,ι
 
κε ι , ην νπνίν αλήθεη ζηελ επζεία  .  

  i.  Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ ι . 

  ii.  Αλ  3, 4  
 
λα εμεηάζεηε αλ ηα ζεκεία ,   είλαη ζπκκεηξηθά σο πξνο ην  . 

 
 

10. ΘΕΜΑ_2_13033 

Γίλεηαη ε επζεία  
1

: y x 4
2

    .       

 α)  i.  Να βξείηε ηελ θιίζε ηεο επζείαο  ε .  

  ii. Δίλαη νμεία ή ακβιεία ε γσλία  σ  πνπ ζρεκαηίδεη ε επζεία  ε  κε ηνλ x x  άμνλα; 
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 β)  Να εμεηάζεηε πνηα από ηα ζεκεία      Α 6,1 , Β 2,3 θαη Γ 8,0  είλαη ζεκεία ηεο επζείαο  ε .                                                                                                                                                         

 γ)  Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ k  ώζηε ην ζεκείν  k,5  λα είλαη ζεκείν ηεο επζείαο  ε .   

 

11. ΘΕΜΑ_2_12939 

Έζησ ε επζεία  1ε : y αx β ,   ε νπνία ηέκλεη ηνλ άμνλα y y  ζην  0, 6    θαη ηνλ άμνλα x x  ζην ζεκείν 

 Β 3,0 .   

 α)  Να βξείηε ηνπο πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο  α θαη β .                                      

 β)  Να βξείηε ηελ επζεία  2ε  πνπ είλαη παξάιιειε κε ηελ  1  θαη δηέξρεηαη από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ.   

 γ)  Να ζρεδηάζεηε ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο  ησλ δύν επζεηώλ ζην ίδην νξζνθαλνληθό ζύζηεκα αμόλσλ. 

                  

12. ΘΕΜΑ_2_12630 

Γίλεηαη ε επζεία y αx β  , ε νπνία έρεη θιίζε – 2 θαη δηέξρεηαη από ην ζεκείν  1,1 .   

 α)  Να βξείηε ηηο ηηκέο ησλ  α  θαη  β . 

 β)  Να βξείηε ην ζεκείν ηνκήο ηεο παξαπάλσ επζείαο κε ηνλ άμνλα y y .              

 γ)  Να ραξάμεηε ζε ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ ηελ παξαπάλσ επζεία.   

                      

13. ΘΕΜΑ_2_12730 

Γίλεηαη ε επζεία y αx β .   

 α)  Να βξείηε ηνπο πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο α θαη β αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f ζρεκαηίδεη κε ηνλ άμνλα 

x x  γσλία 45  θαη δηέξρεηαη από ην ζεκείν  A 0,3 .   Γίλεηαη όηη εθ45 1 .                

 β)  Να βξείηε ηνπο πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο ι θαη θ αλ ε επζεία y ιx θ   είλαη παξάιιειε κε ηελ επζεία 

y x 3   θαη ηέκλεη ηνλ άμνλα x x  ζην ζεκείν κε ηεηκεκέλε 2.    

 

14. ΘΕΜΑ_2_12684 

Η επζεία  1  έρεη εμίζσζε 
1

y x 2
2

    θαη κηα επζεία  2  δηέξρεηαη από ην ζεκείν  4,1   θαη είλαη 

παξάιιειε ζηελ  1 .   

 α)  Να γξάςεηε ηελ θιίζε ηεο επζείαο  1  θαη ην ζεκείν ηνκήο ηεο επζείαο απηήο κε ηνλ άμνλα y y .                                                                                                                          

 β)  Να βξείηε ηελ εθαπηνκέλε ηεο γσλίαο πνπ ζρεκαηίδεη ε επζεία   2  κε ηνλ άμνλα x x .  

 γ)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο  2 .  Πνηα είλαη ηα ζεκεία ηνκήο ηεο επζείαο απηήο κε ηνπο άμνλεο;    

 

15. ΘΕΜΑ_2_12631 

 Σην ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ έρνπκε ραξάμεη δπν επζείεο, ηελ  1  κε εμίζσζε 
3

y x 1
4

   θαη ηελ  2  
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πνπ δηέξρεηαη από ην ζεκείν  Α 4,1  θαη είλαη παξάιιειε 

ζηελ  1 .   

 α)  Να βξείηε ηελ θιίζε ηεο επζείαο  2 .  

 β)  Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο  2 .                                                                     

 γ)  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο επζείαο  2  
κε ηνπο 

άμνλεο. 

 

16. ΘΕΜΑ_2_12856 

Γίλεηαη επζεία   ε : y αx 5 .   Αλ  ε επζεία  δ : y 3x 6    είλαη παξάιιειε ζηελ επζεία   , ηόηε: 

 α)  i.  Να βξείηε ηελ θιίζε ηεο επζείαο   .                                                                 

  ii.  Να βξείηε ην είδνο ηεο γσλίαο πνπ ζρεκαηίδεη ε επζεία    κε ηνλ άμνλα x x .                                                                                                                     

 β)  Να βξείηε ζε πνηα ζεκεία ε  επζεία ε ηέκλεη ηνπο άμνλεο x x  θαη y y .  

 

17. ΘΕΜΑ_2_21239 

 Η επζεία y  αx  β   κε α, β  ηέκλεη ηνλ άμνλα y y  ζην ζεκείν  A 0, 2  θαη δηέξρεηαη από ην ζεκείν 

 Β 2, 4 .   

 α)  Να βξείηε ηνπο αξηζκνύο  α ,  β .                  

 β)  Γηα α 1   θαη β  2 , λα βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ  x  ε επζεία βξίζθεηαη θάησ από ηνλ x x  άμνλα. 

        

18. ΘΕΜΑ_3_14576 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , κε  
22x 6 x

f x
2 x 6





.                                       

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ   ηεο ζπλάξηεζεο f .                                 

 β)  Να απνδείμεηε όηη f (x) x , γηα θάζε x . 

 γ)  Να ραξάμεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f , γηα x 0 . 

                 

19.   ΘΕΜΑ_4_37203 

 Μηα κηθξή εηαηξεία πνπιάεη βηνινγηθό ειαηόιαδν ζην δηαδίθηπν. 

Σην δηπιαλό ζρήκα παξνπζηάδεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο πνπ πεξηγξάθεη ηα έμνδα  K x  θαη ηα έζνδα  E x  

από ηελ πώιεζε x ιίηξσλ ιαδηνύ ζε έλα κήλα. 

 α)  Να εθηηκήζεηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ ηνκήο ησλ δύν 

επζεηώλ θαη λα εξκελεύζεηε ηε ζεκαζία ηνπ. 
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 β)  Πνηα είλαη ηα αξρηθά (πάγηα) έμνδα ηεο εηαηξείαο; 

 γ)  Πόζα ιίηξα ειαηόιαδν πξέπεη λα πνπιήζεη ε εηαηξεία γηα λα κελ έρεη δεκηά; 

 δ)  Να βξείηε ηνλ ηύπν ησλ ζπλαξηήζεσλ  K x  θαη  E x  θαη λα επαιεζεύζεηε αιγεβξηθά ηελ απάληεζε 

ηνπ εξσηήκαηνο  γ) . 

 

20.  ΘΕΜΑ_4_36683 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , κε   
x 2 , x 0

f x .
x 2 , x 0

   
  

  
 

 α)  Να βξείηε ην ζεκείν ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο 
fC
 
ηεο f  κε ηνλ άμνλα y y . 

 β)  i.  Να ραξάμεηε ηε 
fC  θαη ηελ επζεία y 3 , θαη ζηε ζπλέρεηα λα εθηηκήζεηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ 

ζεκείσλ ηνκήο ηνπο.  

  ii.  Nα εμεηάζεηε αλ ηα ζεκεία απηά είλαη ζπκκεηξηθά σο πξνο ηνλ άμνλα y y . Να αηηηνινγήζεηε ηελ 

απάληεζή ζαο.  

 γ)  i.  Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ πξαγκαηηθνύ αξηζκνύ α, ε επζεία y α  ηέκλεη ηε 
fC  ζε δπν ζεκεία; Να 

αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.  

  ii.  Γηα ηηο ηηκέο ηνπ  α  πνπ βξήθαηε ζην εξώηεκα γ) i. , λα πξνζδηνξίζεηε αιγεβξηθά ηα ζεκεία ηνκήο 

ηεο 
fC  κε ηελ επζεία y α  θαη λα εμεηάζεηε αλ ηζρύνπλ ηα ζπκπεξάζκαηα ηνπ εξσηήκαηνο  β) ii., 

αηηηνινγώληαο ηνλ ηζρπξηζκό ζαο.  

 

21. ΘΕΜΑ_4_36682 

Γίλνληαη ε ζπλάξηεζε   2f x x x 1   , x . 

 α) Να απνδείμεηε όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε 
fC  ηεο ζπλάξηεζεο f  δελ ηέκλεη ηνλ άμνλα x x .  

 β) Να βξείηε ηηο ηεηκεκέλεο ησλ ζεκείσλ ηεο 
fC  πνπ βξίζθνληαη θάησ από ηελ επζεία y 2x 3  .  

 γ) Έζησ  x, y ζεκείν ηεο 
fC . Αλ γηα ηελ ηεηκεκέλε x  ηνπ ζεκείνπ   ηζρύεη  2x 1 3  , ηόηε λα 

δείμεηε όηη ην ζεκείν απηό βξίζθεηαη θάησ από ηελ επζεία y 2x 3  .  

 

22. ΘΕΜΑ_4_36659 

Έλαο αζιεηήο θνιπκπάεη ύπηην θαη θαίεη 9 ζεξκίδεο ην ιεπηό, ελώ όηαλ θνιπκπάεη πεηαινύδα θαίεη 12 

ζεξκίδεο ην ιεπηό. Ο αζιεηήο ζέιεη, θνιπκπώληαο, λα θάςεη 360 ζεξκίδεο.  

 α)  Αλ ν αζιεηήο ζέιεη λα θνιπκπήζεη ύπηην 32 ιεπηά, πόζα ιεπηά πξέπεη λα θνιπκπήζεη πεηαινύδα γηα λα 

θάςεη ζπλνιηθά 360 ζεξκίδεο;  

 β)  Ο αζιεηήο απνθαζίδεη πόζν ρξόλν ζα θνιπκπήζεη ύπηην θαη ζηε ζπλέρεηα ππνινγίδεη πόζν ρξόλν πξέπεη 

λα θνιπκπήζεη πεηαινύδα γηα λα θάςεη 360 ζεξκίδεο.  

  i.  Αλ x είλαη ν ρξόλνο (ζε ιεπηά) πνπ ν αζιεηήο θνιπκπάεη ύπηην, λα απνδείμεηε όηη ν ηύπνο ηεο 

ζπλάξηεζεο πνπ εθθξάδεη ην ρξόλν πνπ πξέπεη λα θνιπκπήζεη πεηαινύδα γηα λα θάςεη 360 ζεξκίδεο 

είλαη:  
3

f x 30 x
4

  . 
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  ii.  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο ηνπ εξσηήκαηνο βi), ζην πιαίζην ηνπ ζπγθεθξηκέλνπ 

πξνβιήκαηνο.  

 γ)  Να ραξάμεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο ηνπ εξσηήκαηνο β) , λα βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο 

κε ηνπο άμνλεο θαη λα εξκελεύζεηε ηε ζεκαζία ηνπο ζην πιαίζην ηνπ πξνβιήκαηνο.  

 

23. ΘΕΜΑ_4_36655 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
2

x 2
f x

9 x





. 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο  f .  

 β)  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο  f  κε ηνπο άμνλεο .  

 γ)  Αλ Α θαη Β είλαη ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  κε ηνπο άμνλεο x x  θαη y y  

αληίζηνηρα, λα βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο πνπ νξίδεηαη από ηα Α θαη Β.   

 

24. ΘΕΜΑ_4_36652 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  f x 4x 2   θαη   2g x x 9   κε πεδίν νξηζκνύ ην . 

 α)  Βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο g κε ηνλ άμνλα x x .  

 β)  Να εμεηάζεηε αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  ηέκλεη ηνπο άμνλεο ζε θάπνην από ηα ζεκεία  3,0  θαη 

 3,0 .  

 γ)  Να απνδείμεηε όηη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ f, g  δελ έρνπλ θνηλό ζεκείν πάλσ ζε 

θάπνηνλ από ηνπο άμνλεο.  

 δ)  Να βξείηε ζπλάξηεζε h ηεο νπνίαο ε γξαθηθή παξάζηαζε είλαη επζεία, δηέξρεηαη από ην ζεκείν  A 0,3  

θαη ηέκλεη ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο g ζε έλα ζεκείν ηνπ εκηάμνλα Ox . 

 

25. ΘΕΜΑ_4_34183 

Σε κηα πόιε ηεο Δπξώπεο κηα εηαηξεία ηαμί κε ην όλνκα «RED» ρξεώλεη ηνλ πειάηε 1  επξώ κε ηελ είζνδν 

ζην ηαμί θαη 0,6  επξώ γηα θάζε ρηιηόκεηξν πνπ δηαλύεη. Μηα άιιε εηαηξεία ηαμί κε ην όλνκα «YELLOW» 

ρξεώλεη ηνλ πειάηε 2  επξώ κε ηελ είζνδν ζην ηαμί θαη 0,4  επξώ γηα θάζε ρηιηόκεηξν πνπ δηαλύεη. Οη 

παξαπάλσ ηηκέο ηζρύνπλ γηα απνζηάζεηο κηθξόηεξεο από 15  ρηιηόκεηξα. 

 α)  i.  Αλ  f x  είλαη ην πνζό (ζε επξώ) πνπ ρξεώλεη ε εηαηξεία «RED» γηα κηα δηαδξνκή x  ρηιηνκέηξσλ, 

λα κεηαθέξεηε ζηελ θόια ζαο θαη λα ζπκπιεξώζεηε ηνλ παξαθάησ πίλαθα. 

x  km  0  2  8  

 f x (επξώ)    

  ii.  Αλ g(x)  είλαη ην πνζό (ζε επξώ) πνπ ρξεώλεη ε εηαηξεία «YELLOW» γηα κηα δηαδξνκή x  

ρηιηνκέηξσλ, λα κεηαθέξεηε ζηελ θόια ζαο θαη λα ζπκπιεξώζεηε ηνλ παξαθάησ πίλαθα. 

x  km     

 g x (επξώ) 2  3,2  4,8  
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 β)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ θαη ηνλ ηύπν ησλ ζπλαξηήζεσλ  f  θαη  g . 

 γ)  Να ζρεδηάζεηε ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ f  θαη  g θαη λα βξείηε γηα πνηεο απνζηάζεηο ε επηινγή της 

εηαηξείαο «RED» είλαη πην νηθνλνκηθή, αηηηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο. 

 δ)  Αλ δπν πειάηεο   θαη   κεηαθηλεζνύλ κε ηελ εηαηξεία «RED» θαη ν πειάηεο   δηαλύζεη 3  

ρηιηόκεηξα πεξηζζόηεξα από ηνλ  , λα βξείηε πόζα πεξηζζόηεξα ρξήκαηα ζα πιεξώζεη ν   ζε ζρέζε 

κε ηνλ  . 

 

26. ΘΕΜΑ_4_33895 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
 24x 2 α 3 x 3α

f x
2x 3

  



,  κε παξάκεηξν α . 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη  f x 2x α  , γηα θάζε x  πνπ αλήθεη ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο f .   

 γ)  Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ α , αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f  δηέξρεηαη από ην ζεκείν  1, 1 . 

 δ)  Να βξείηε, αλ ππάξρνπλ, ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  κε ηνπο άμνλεο x x  θαη y y .  

 

27. ΘΕΜΑ_4_33894 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
2x 5x 6

f x
2 x

 



. 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη  
x 3 , x 2

f x
x 3 , x 2

  
  

   
. 

 γ)  i.  Να ραξάμεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f .  

  ii.  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  κε ηνπο άμνλεο x x  θαη y y .  

 δ)  Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε  f x 0 . 

 

28. ΘΕΜΑ_4_14556 

 Σην ζρήκα έρεη ζρεδηαζζεί ζε έλα νξζνθαλνληθό ζύζηεκα αμόλσλ ε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  

  y f x αx β    όπνπ  α, β  ζηαζεξνί κε κεδεληθνί πξαγκαηηθνί αξηζκνί 

θαη x .  Θεσξνύκε ηα ζεκεία Α θαη Β ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο 

ζπλάξηεζεο  f x  ησλ νπνίσλ νη πξνβνιέο ζηνπο άμνλεο x x  θαη y y  
είλαη 

ηα ζεκεία Η, Γ θαη Κ, Δ αληίζηνηρα. Γλσξίδνπκε όηη ηα επζύγξακκα ηκήκαηα 

ΗΚ θαη ΓΔ έρνπλ κήθε 6 θαη 9 αληίζηνηρα. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη  
3

α .
2

   

 β)  Αλ επηπιένλ γλσξίδνπκε όηη ην ζεκείν Μ έρεη ηεηκεκέλε 6, λα απνδείμηε όηη  β 9 .  
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 γ)  Υπνζέηνπκε όηη ην επζύγξακκν ηκήκα ΟΚ έρεη κήθνο 4. Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο  δ  ε νπνία 

δηέξρεηαη από ην ζεκείν Δ θαη είλαη παξάιιειε πξνο ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f x .  

 

29. ΘΕΜΑ_4_14477 

Σην παξαθάησ ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ ε επζεία   κε  0,100  θαη  10,50  παξηζηάλεη ηε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  x  ησλ εηήζησλ δαπαλώλ κηαο εηαηξείαο, ζε ρηιηάδεο επξώ, ζηα x  ρξόληα 

ηεο ιεηηνπξγίαο ηεο.  

Η επζεία   κε  0,50  θαη  10,150  παξηζηάλεη ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο ησλ εηήζησλ 

εζόδσλ  x  ηεο εηαηξείαο, ζε ρηιηάδεο επξώ, ζηα x  ρξόληα ηεο ιεηηνπξγίαο ηεο. Οη γξαθηθέο παξαζηάζεηο 

αλαθέξνληαη ζηα δέθα πξώηα ρξόληα ιεηηνπξγίαο ηεο εηαηξείαο. 

 

 α)  Με ηε βνήζεηα ησλ γξαθηθώλ παξαζηάζεσλ λα εθηηκήζεηε ηα έζνδα θαη ηηο δαπάλεο ηνλ πέκπην ρξόλν 

ιεηηνπξγίαο ηεο εηαηξείαο. 

 β)  i.  Να πξνζδηνξίζεηε ηνπο ηύπνπο ησλ ζπλαξηήζεσλ (x) , (x)  θαη λα ειέγμεηε αλ νη εθηηκήζεηο ζαο 

ζην α) εξώηεκα ήηαλ ζσζηέο. 

  ii.  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ ηνκήο ησλ επζεηώλ   θαη   θαη λα ηηο εξκελεύζεηε ζην 

πιαίζην ηνπ πξνβιήκαηνο.  

 

30. ΘΕΜΑ_4_14320 

Σε θάπνην ηόπν, κηα ρεηκεξηλή κέξα, μεθηλάκε λα κεηξάκε ηε ζεξκνθξαζία από ηηο 6 ην πξσί θαη κεηά. Ο 

ηύπνο πνπ δίλεη ηε ζεξκνθξαζία, x ώξεο κεηά ηηο 6 ην πξσί, είλαη: 

 
 
 
 

2x 4 , x 0,6

f x 16 , x 6,9

25 x , x 9,12

  
 

  
   

 

θαη κεηξηέηαη ζε βαζκνύο Κειζίνπ. 

 α)  Να βξείηε ηε ζεξκνθξαζία ζηνλ ηόπν απηό, ζηηο 6 ην πξσί, ζηηο 12 ην κεζεκέξη θαη ζηηο 5 ην απόγεπκα. 

 β)  Να βξείηε ζε πνην ρξνληθό δηάζηεκα ηεο εκέξαο ε ζεξκνθξαζία:  

  i.  Γηαηεξείηαη ζηαζεξή. 

  ii.  Δίλαη κεγαιύηεξε από 14 βαζκνύο Κειζίνπ. 

 γ)  Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο   f  .  
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31. ΘΕΜΑ_4_14184 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  
  

 

2
x 2 x 1

f x
1 x 2 x

 


 
. 

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο. 

 β)  Να απινπνηήζεηε ηνλ ηύπν ηεο θαη λα ζρεδηάζεηε ηελ γξαθηθή ηεο παξάζηαζε. 

 γ)  Αλ είλαη  f x x 2, x 1    ,  ηόηε: 

   i.  Να βξείηε ηα ζεκεία ζηα νπνία ηέκλεη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f  ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

  2g x x . 

       ii.  Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ x , γηα ηηο νπνίεο, ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f  βξίζθεηαη πάλσ από ηε 

γξαθηθή παξάζηαζε ηεο g . 

 

32. ΘΕΜΑ_4_13473 

Γίλεηαη ε παξάζηαζε 2 2x 6x 9 1 2x x .        

 α)  Να απινπνηήζεηε ηελ παξάζηαζε Α. 

Γίλεηαη επηπιένλ  1 x 3 .   

 β)  i.   Να δείμεηε όηη A 2 .                                                                                                                                              

      ii.  Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε x 3 x 1 2 .               

 γ)  i.   Να ζρεδηάζεηε ζην ίδην ζύζηεκα αμόλσλ  ηηο γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  f x 3 x   

θαη   g x x 1    γηα  1 x 3 .   

      ii.  Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ x είλαη    f x g x 2 .    

 

33. ΘΕΜΑ_4_13367 

Γίλεηαη ε επζεία    2ε : y σ 6σ 8 x 2     ,  όπνπ .  

 α)  Γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηνπ α  λα βξείηε ην είδνο ηεο γσλίαο πνπ ζρεκαηίδεη ε επζεία    κε ηνλ 

άμνλα x x .  

 β)  Αλ ν αξηζκόο  α  είλαη αθέξαηνο θαη ε γσλία πνπ ζρεκαηίδεη ε επζεία    κε ηνλ άμνλα x x  είλαη 

ακβιεία ηόηε: 

  i.  Να απνδείμεηε όηη σ 3 .  

  ii.  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο επζείαο    κε ηνπο άμνλεο.      

  iii. Να ζρεδηάζεηε ηελ επζεία   .       

                                                                                                            

34. ΘΕΜΑ_4_13298 

Τα ζεκεία  Α  θαη  Β  είλαη ζεκεία ηνπ 1νπ ηεηαξηεκόξηνπ θαη είλαη ζπκκεηξηθά σο πξνο ηε δηρνηόκν x y  

ηεο  1εο θαη 3εο γσλίαο ησλ αμόλσλ, όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. 
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 α)  Αλ  Ax , y  θαη  B BB x , y , λα γξάςεηε ηε ζρέζε πνπ ζπλδέεη ηηο 

ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ A κε ηηο ζπληεηαγκέλεο ην ζεκείνπ B . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε επζεία    πνπ δηέξρεηαη από ηα Α θαη Β έρεη 

θιίζε α 1 .   

 γ)  Αλ επηπιένλ ηα ζεκεία  Α θαη  Β έρνπλ ζπληεηαγκέλεο  24,θ 3θ 1   

θαη  θ 2,4  αληίζηνηρα, ηόηε: 

  i.  Να δείμεηε όηη 3   θαη λα πξνζδηνξίζεηε ηα ζεκεία Α  θαη  Β .               

  ii.  Γηα θ 3 ,  λα βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο   . 

              

35. ΘΕΜΑ_4_12682 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο    
2

f x 1 x 1     θαη   g x x 1 2     κε  x .  

 α)  Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ x ε γξαθηθή παξάζηαζε 
fC ηεο f είλαη θάησ από ηνλ άμνλα x x .  

 β)  Να απνδείμεηε όηη  
x 1 , x 1

g x
x 3 , x 1

  
  

   
 θαη λα ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε gC .  

 γ)  Να απνδείμεηε όηη, γηα θάζε x  ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f είλαη θάησ  από ηε γξαθηθή παξάζηαζε 

ηεο g. 

   

36. ΘΕΜΑ_4_12681 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    f x x 3 4 6 2x 2       κε x . 

 α)  Να δείμεηε όηη   f x 2 x 3 .                                 

 β)  Αθνύ δείμεηε όηη  
x 1 , x 3

f x ,
5 x , x 3

  
  

  
λα επηιέμεηε πνηα 

από ηηο εηθόλεο 1, 2, 3 ή 4 δείρλεη  ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  

f  θαη λα αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 γ)  i.  Σην ζρήκα κε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f  λα 

ζρεδηάζεηε ηελ επζεία y 1   θαη κε ηε βνήζεηά ηεο λα ιύζεηε ηελ αλίζσζε 2 x 3 1 .      

  ii.  Να επηβεβαηώζεηε αιγεβξηθά ηελ απάληεζή ζαο ζην πξνεγνύκελν εξώηεκα. 

 

37. ΘΕΜΑ_4_13314 

Σην ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο 

  2f x x x 3   . Αλ      Α α,0 , Β β,0 , Γ γ,δ  ζεκεία ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα θαη ε 

παξάιιειε από ην Γ ζηνλ x x  έρεη κε ηε γξαθηθή παξάζηαζε 

ηεο ζπλάξηεζεο f  έλα θνηλό ζεκείν, ηόηε: 
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 α)  Να δείμεηε όηη 
1 13

α
2


  θαη 

1 13
β

2


 . 

 β)  Να δείμεηε όηη  f 2 0 . 

 γ)  Να δείμεηε όηη 
1 13 1 13

2
2 2

 
  . 

 δ)  Να βξείηε ηηο ηηκέο ησλ  γ  θαη  δ . 

 

38. ΘΕΜΑ_4_12999 

Έλα όρεκα, ην νπνίν εθηειεί επζύγξακκε νκαιά επηηαρπλόκελε θίλεζε, έρεη ηαρύηεηα, ε νπνία δίλεηαη από 

ηε ζρέζε 
0u u αt ,   όπνπ u ε ηαρύηεηα ηνπ νρήκαηνο ηε ρξνληθή ζηηγκή t θαη α ε ζηαζεξή επηηάρπλζή ηνπ 

ζηε δηάξθεηα ηεο θίλεζεο, ελώ 
0u  ε αξρηθή ηαρύηεηα ηεο θίλεζήο ηνπ.     

 α)  Αλ ε παξαπάλσ ζρέζε απνηειεί ζπλάξηεζε ηεο ηαρύηεηαο ηνπ νρήκαηνο σο πξνο ην ρξόλν, λα 

πξνζδηνξίζεηε πνηα είλαη ε εμαξηεκέλε, πνηα ε αλεμάξηεηε κεηαβιεηή θαη πνην ην επξύηεξν δπλαηό 

πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο απηήο. 

 β)  Έλα όρεκα Α, πνπ εθηειεί επζύγξακκε νκαιά επηηαρπλόκελε 

θίλεζε, μεθηλά από ζέζε εξεκίαο θαη ηε ρξνληθή ζηηγκή 4 sec έρεη 

ηαρύηεηα 4 m/sec, ελώ έλα άιιν όρεκα Β, πνπ εθηειεί 

επζύγξακκε νκαιά επηηαρπλόκελε θίλεζε, έρεη αξρηθή ηαρύηεηα 

2m/sec. Οη παξαθάησ επζείεο (Ι),(ΙΙ) ζην δηάγξακκα ηαρύηεηαο – 

ρξόλνπ πεξηγξάθνπλ ηηο ηαρύηεηεο ησλ δύν νρεκάησλ. 

  i) Πνηα από ηηο δύν επζείεο (Ι), (ΙΙ) πεξηγξάθεη ηελ  ηαρύηεηα ηνπ 

νρήκαηνο Α θαη πνηα ηελ ηαρύηεηα ηνπ νρήκαηνο Β; 

  ii)  Να πξνζδηνξίζεηε πνην από ηα  νρήκαηα Α, Β θηλείηαη ηαρύηεξα γηα θάζε ρξνληθή ζηηγκή t sec,  

 t 3,5 .  

  iii)  Αλ έλα όρεκα Γ  εθηειεί επζύγξακκε νκαιά επηηαρπλόκελε θίλεζε κε αξρηθή ηαρύηεηα 2 m/sec 

θαη επηηάρπλζε κεγαιύηεξε από ηελ επηηάρπλζε ηνπ νρήκαηνο Α, λα ζρεδηάζεηε ζην παξαπάλσ 

δηάγξακκα κία επζεία, ε νπνία ζα κπνξνύζε λα πεξηγξάθεη ηελ θίλεζή ηνπ.  

 

39. ΘΕΜΑ_4_13055 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    2f x x 4x 5 , x      θαη ε επζεία  y 2x β , β .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη γηα νπνηνδήπνηε πξαγκαηηθό αξηζκό x ηζρύεη     f 2 x f 2 x .    

 β)  Με ηε βνήζεηα ηνπ εξσηήκαηνο (α) ή κε όπνην άιιν ηξόπν ζέιεηε, λα ππνινγίζεηε ηελ ηηκή ηεο 

παξάζηαζεο 

       A f 3,52 f 0,52 f 3,48 f 0,48     

 γ)  Να εμεηάζεηε αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε 
fC ηεο  f  έρεη θνηλά ζεκεία κε ηελ επζεία, όηαλ β 5  . 

 δ)  Να βξείηε ηε κηθξόηεξε ηηκή ηνπ β, ώζηε ε 
fC  λα έρεη έλα ηνπιάρηζηνλ θνηλό ζεκείν κε ηελ επζεία. 
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40. ΘΕΜΑ_4_12942 

Σην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε 
fC  ηεο 

ζπλάξηεζεο   2f x αx , x   κε παξάκεηξν  α . 

 α)  Αλ ην ζεκείν  1,2  αλήθεη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f , 

λα δείμεηε όηη ηηκή ηεο παξακέηξνπ είλαη α 2 .  

 β)  i.  Να βξείηε ηελ  εμίζσζε ηεο επζείαο    πνπ δηέξρεηαη από 

ην ζεκείν  1,6  θαη έρεη θιίζε ι 2 .   

  ii.  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο επζείαο    κε ηνπο άμνλεο θαη ζηε ζπλέρεηα λα ηε ζρεδηάζεηε.  

 γ)  i.  Με ηε βνήζεηα ηνπ ζρήκαηνο, λα βξείηε ηηο ιύζεηο ηεο αλίζσζεο  f x 2x 4  . 

  ii.  Να ιύζεηε αιγεβξηθά ηελ αλίζσζε ηνπ πξνεγνύκελνπ εξσηήκαηνο.  

 

41. ΘΕΜΑ_4_12921 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    2f x x 2 θ x 2     θαη ε επζεία   2ε : y 2x θ , θ .    

 α)  Να δείμεηε όηη ε εμίζσζε  f x 0  έρεη ξίδεο πξαγκαηηθέο θαη άληζεο γηα θάζε  .  

 β)  Να δείμεηε όηη ε επζεία    
ηέκλεη ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  ζε δύν ζεκεία γηα θάζε ηηκή ηεο 

παξακέηξνπ θ .                    

 γ)  Γηα θ 3   λα βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο επζείαο    κε ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f . 

 δ)  Αλ  Α  θαη  Β  ηα ζεκεία ηνκήο ηνπ εξσηήκαηνο γ), λα βξείηε ηελ απόζηαζε  AB .
 

 

42. ΘΕΜΑ_4_13091 

Σην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο   2f x x 4x 5   .  

 α)  Με βάζε ην παξαπάλσ ζρήκα λα βξείηε ην πιήζνο ησλ 

θνηλώλ ζεκείσλ ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f  κε ηελ 

επζεία y 7  θαη ζηε ζπλέρεηα λα απνδείμεηε αιγεβξηθά 

ηελ απάληεζή ζαο.                                                                                                                           

 β) i.  Με βάζε ην παξαπάλσ ζρήκα λα βξείηε ην πιήζνο ησλ θνηλώλ ζεκείσλ ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο 

ηεο f  κε ηελ επζεία y ι  γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηνπ ι .  

  ii.  Να απνδείμεηε αιγεβξηθά ηελ απάληεζή ζαο ζην β)i. . 

 γ)  Έζησ όηη κηα επζεία y ι  ηέκλεη ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο  f  ζε δύν ζεκεία κε ηεηκεκέλεο 
1 2x ,x  κε 

1 2x x .  Να δείμεηε όηη 
1 2x x 4  . 
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43. ΘΕΜΑ_4_12728 

Σην δηπιαλό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ,   είλαη έλα ζεκείν 

ζηνλ  άμνλα y y ,    έλα ζεκείν ηνπ άμνλα x x  θαη   είλαη ε 

αξρή ησλ αμόλσλ.  Η εμίζσζε ηεο επζείαο   είλαη: 

1
y x 4

2
   . 

 α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ  Δ  θαη  Γ .                                              

Έλα ζεκείν  t, y θηλείηαη πάλσ ζην επζύγξακκν ηκήκα ΓΔ θαη Β έλα ζεκείν ηνπ άμνλα x x ,  ηέηνην 

ώζηε   λα είλαη παξάιιειε ζηνλ άμνλα y y .  

 β)  Να πξνζδηνξίζεηε ην δηάζηεκα ζην νπνίν παίξλεη ηηκέο ε ηεηκεκέλε t ηνπ ζεκείνπ Γ θαη λα δείμεηε όηη 

1
y 4 t

2
   .                                                                                             

 γ)  Να δείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε   21
E t 4t t

4
   εθθξάδεη ην εκβαδόλ ηνπ ηξαπεδίνπ ΟΒΓΓ θαη λα γξάςεηε 

ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο απηήο ζην πιαίζην ηνπ πξνβιήκαηνο.   

 δ)  Αλ ην εκβαδόλ ηνπ ηξαπεδίνπ ηζνύηαη κε 9,75  ηεηξαγσληθέο κνλάδεο, λα πξνζδηνξίζεηε ηηο 

ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ  .    

                                                                               

44. ΘΕΜΑ_4_12834 

Σην δηπιαλό ζρήκα έρνπκε ην ηξαπέδην ΑΒΓΓ ώζηε 

2 , 4 , 6 ,       ελώ ε ΑΓ είλαη θάζεηε ζηελ ΑΒ θαη επίζεο 

θάζεηε ζηελ ΓΓ. Τν ζεκείν Δ κπνξεί λα πάξεη νπνηαδήπνηε ζέζε επί 

ηνπ επζύγξακκνπ ηκήκαηνο ΒΓ θαη νλνκάδνπκε  x  ηελ απόζηαζε ηνπ Δ 

από ηελ ΓΓ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην εκβαδό ηνπ ηξηγώλνπ ΑΔΓ δίλεηαη από 

ηε ζπλάξηεζε  f x 2x 12 .    Πνην είλαη ην πεδίν νξηζκνύ 

απηήο ηεο ζπλάξηεζεο;  

 β)  Να ζρεδηάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο  f x .   

 γ)  Να ππνινγίζεηε ην άζξνηζκα 
1 2 3 4 64

f f f f ... f .
16 16 16 16 16

         
               

         
  

 

45. ΘΕΜΑ_4_12689 

Έλα ειηθόπηεξν απνγεηώλεηαη από ην ειηθνδξόκην θαη ην ύςνο ηνπ  1Y t ,  ζε κέηξα, από ηελ επηθάλεηα ηεο 

ζάιαζζαο ηα πξώηα 5 ιεπηά ηεο θίλεζήο ηνπ δίλεηαη από ηε ζπλάξηεζε    1Y t 150 50t , t 0,5 .    Τα 

επόκελα πέληε ιεπηά θηλείηαη ζε ζηαζεξό ύςνο θαη ζηε ζπλέρεηα θαηεβαίλεη αξγά γηα δέθα ιεπηά αθόκα, 

κέρξη λα επηζηξέςεη ζην ειηθνδξόκην. Τν ύςνο ηνπ από ηελ επηθάλεηα ηεο ζάιαζζαο ηα ηειεπηαία δέθα 

ιεπηά ηεο θίλεζήο ηνπ δίλεηαη από ηε ζπλάξηεζε  2Y t 650 25t .   
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 α)  Σε πνην ύςνο από ηελ επηθάλεηα ηεο ζάιαζζαο βξίζθεηαη ην ειηθνδξόκην; 

 β)  Σε πνην ύςνο από ηελ επηθάλεηα ηεο ζάιαζζαο πεηάεη ην ειηθόπηεξν από ην 5ν κέρξη ην 10ν ιεπηό ηεο 

θίλεζήο ηνπ;                                                                                                 

 γ)  Να γξάςεηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο  2Y t ,  θαη λα πξνζδηνξίζεηε ηηο ρξνληθέο ζηηγκέο θαηά 

ηηο νπνίεο ε απόζηαζε ηνπ ειηθνπηέξνπ από ηε ζάιαζζα είλαη 250 κέηξα.                                                                                                                              

 δ)  i.  Σηα πξώηα 5 ιεπηά ηεο θίλεζήο ηνπ, πόζα κέηξα αλεβαίλεη ην ειηθόπηεξν θάζε ιεπηό πνπ πεξλάεη;                                                                                                

  ii. Σηα ηειεπηαία δέθα ιεπηά ηεο θίλεζήο ηνπ πόζα κέηξα θαηεβαίλεη ην ειηθόπηεξν θάζε ιεπηό πνπ 

πεξλάεη;                                                                                      

 

 

              

 


