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4.6  Άθροισμα γωνιών τριγώνου 

 

1. ΘΕΜΑ_2_37014 

ην ζρήκα, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο,  

 β)  ε γσλία ΑΔΓ είλαη νξζή.  

 

2. ΘΕΜΑ_2_37013 

Έζησ ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ  ΑΒ ΑΓ .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα κέζα Γ θαη Δ ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΑΓ αληίζηνηρα, ηζαπέρνπλ από ηε βάζε ΒΓ.                

 β)  Αλ ˆ ˆΑ 75 Β,   λα ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.                

 

3. ΘΕΜΑ_2_37009 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  ˆ 90    θαη ΑΓ ε δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ .  Από ην ζεκείν Γ θέξνπκε 

ηελ παξάιιειε πξνο ηελ ΑΒ πνπ ηέκλεη ηελ ΑΓ ζην Δ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΔΓΓ είλαη νξζνγώλην.  

 β)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .   

 γ)  Αλ ε γσλία ̂  είλαη 20  κεγαιύηεξε ηεο γσλίαο ˆ ,  λα ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .  

  

4. ΘΕΜΑ_2_36228 

Γίλεηαη ηζόπιεπξν ηξίγσλν ΑΒΓ. Θεσξνύκε ζεκείν Δ ζηελ πξνέθηαζε ηεο ΒΑ 

(πξνο ην Α) θαη ζεκείν Γ ζην εζσηεξηθό ηεο πιεπξάο ΑΓ, ώζηε ΑΔ = ΑΓ. 

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΔ.  

 β)  Αλ Ε είλαη ην ζεκείν ηνκήο ηεο πξνέθηαζεο ηεο ΔΓ (πξνο ην Γ) κε ηελ ΒΓ, λα 

απνδείμεηε όηη ε ΔΕ είλαη θάζεηε ζηελ ΒΓ.  

 

5. ΘΕΜΑ_2_36336 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε   θαη ε δηάκεζόο ηνπ ΑΓ ηέηνηα ώζηε 

ˆ 30 .   Θεσξνύκε ζεκείν Δ ζηελ ΑΓ ηέηνην ώζηε ΑΓ = ΑΔ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζόπιεπξν.  

 β)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΔ.  

 γ)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .   

 

6. ΘΕΜΑ_2_36329 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ΜΓ, ΝΔ νη κεζνθάζεηνη ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ, ΑΓ 

αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 
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 α)  Αλ είλαη ΜΓ = ΝΔ, ηόηε ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο.                

 β)  Αλ είλαη ΑΒ = ΑΓ, ηόηε ΜΓ = ΝΔ.  

 

7. ΘΕΜΑ_2_36167 

ε ηξίγσλν ΑΒΓ ηζρύνπλ ˆ ˆ ˆ2    θαη ˆ ˆ3  . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε γσλία Β είλαη 60 .   

 β)  Αλ ην ύςνο ηνπ ΑΓ θαη ε δηρνηόκνο ηνπ ΒΔ ηέκλνληαη ζην 

ζεκείν Ε, λα απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΕΔ είλαη ηζόπιεπξν.  

 

8. ΘΕΜΑ_2_36163 

ην ζρήκα νη γσλίεο ˆ ˆ,   είλαη νξζέο θαη επηπιένλ ΑΓ = ΒΓ θαη ΑΓ = ΒΔ .  

Να απνδείμεηε όηη: 

 α) ηα ηξίγσλα ΑΓΓ θαη ΒΓΔ είλαη ίζα.  

 β)  Αλ ε γσλία ˆ 40 ,  ηόηε ην ηξίγσλν ΓΓΔ είλαη νξζνγώλην θαη 

ηζνζθειέο.               

 

9. ΘΕΜΑ_2_36118 

ην ζρήκα, νη ΑΓ θαη ΒΔ είλαη παξάιιειεο. Δπηπιένλ ηζρύνπλ 

,      θαη ˆ 70 .  

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ησλ ηξηγώλσλ ΑΓΓ θαη ΒΓΔ.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη 
ˆ 90 .   

 

10. ΘΕΜΑ_2_36101 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 80  θαη ˆ ˆ20 ,   θαη ΑΓ ε δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ̂ . 

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ̂  θαη ̂ .  

 β)  Φέξνπκε από ην Γ επζεία παξάιιειε ζηελ ΑΒ, πνπ ηέκλεη ηελ ΑΓ ζην Δ. Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο 

ˆ  θαη ˆ .  

  

11.  ΘΕΜΑ_2_36087 

ην ζρήκα ηζρύνπλ    θαη  ˆ 40 .   

Να απνδείμεηε όηη: 

 α) ˆ ˆΑΓΒ ΑΓΔ 110 ,     

 β)  ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΓΔ είλαη ίζα,                

 γ)  ην ηξίγσλν ΓΑΔ είλαη ηζνζθειέο.  
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12. ΘΕΜΑ_2_34787 

Θεσξνύκε ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ      κε γσλία θνξπθήο ˆ 40 .   ηελ πξνέθηαζε ηεο ΓΒ (πξνο 

ην Β ) παίξλνπκε ηκήκα ΒΓ ηέηνην ώζηε ΒΓ  ΑΒ. Να ππνινγίζεηε: 

 α)  ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ,  

 β)  ηε γσλία ˆ .   

 

13. ΘΕΜΑ_2_34786 

Θεσξνύκε νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  ˆ 90    κε  ˆ 4 0 .    

Έζησ Γ ηπραίν ζεκείν ηεο πιεπξάο ΑΓ  θαη .   

Να ππνινγίζεηε: 

 α)  ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΓΔΓ,  

 β)  ηηο γσλίεο ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΑΓΔΒ.                

 

14. ΘΕΜΑ_2_34785 

Γίλεηαη ηξίγσλν ηζνζθειέο ΑΒΓ      κε γσλία ˆ 50 .   Έζησ Γ είλαη 

ζεκείν ηεο πιεπξάο ΑΓ, ηέηνην ώζηε ΒΓ = ΒΓ . 

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ̂  θαη ̂  ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ,  

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε γσλία ˆ  είλαη ίζε κε ηε γσλία ˆ .   

 

15. ΘΕΜΑ_2_34778 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΑΒ < ΑΓ. Έζησ Αx ε δηρνηόκνο ηεο 

εμσηεξηθήο ηνπ γσλίαο ˆ ,  όπνπ ˆ 120 .   Από ηελ θνξπθή Β 

θέξλνπκε επζεία παξάιιειε ζηελ Αx, ε νπνία ηέκλεη ηελ πιεπξά 

ΑΓ ζην ζεκείν Γ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  ˆ 60 ,    

  ii.  ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζόπιεπξν,  

 β)  Αλ ε γσλία ˆ  είλαη δηπιάζηα ηεο γσλίαο ̂  ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ, λα ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ 

ηξηγώλνπ ΒΓΓ.  

  

16. ΘΕΜΑ_2_34775 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε   θαη ˆ 80 .  Έζησ Κ 

ζεκείν ηεο δηρνηόκνπ ηεο γσλίαο ˆ , ηέηνην ώζηε .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΒΚΑ θαη ΓΚΑ είλαη ίζα.  

 β)  Να ππνινγίζεηε: 
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  i.  ηηο γσλίεο ˆ  θαη  ˆ ,             

  ii.  ηε γσλία ˆ .   

 

17. ΘΕΜΑ_2_34770 

Γίλεηαη επζεία ε ηνπ επηπέδνπ. Σα παξάιιεια ηκήκαηα ΑΒ θαη ΓΓ θαζώο θαη 

έλα ηπραίν ζεκείν Δ βξίζθνληαη ζην ίδην εκηεπίπεδν ηεο ε. 

 α)  Αλ ην Δ είλαη εθηόο ησλ ηκεκάησλ ΑΒ θαη ΓΓ, ηόηε λα απνδείμεηε όηη 

ˆˆ ˆσ θ ζ .                 

β)  Αλ ην Δ είλαη αλάκεζα ζηα ηκήκαηα ΑΒ θαη ΓΓ θαη ΔΕ // ΑΒ, ηόηε λα 

απνδείμεηε όηη ˆ ˆ ˆζ σ θ .   

 

 

 

18. ΘΕΜΑ_2_34506 

Γίλεηαη ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ κε / / ,   ζην νπνίν ε δηαγώληνο ΒΓ 

είλαη ίζε κε ηελ πιεπξά ΑΓ. Αλ είλαη ε γσλία ˆ 110  θαη ε γσλία 

ˆ 30 ,   λα ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .  

 

19. ΘΕΜΑ_2_34500 

Θσξνύκε ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ      θαη ζεκεία Γ θαη 

Δ ζηελ επζεία ΒΓ ηέηνηα, ώζηε ΒΓ = ΓΔ . Έζησ όηη   

θαη .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  ΒΕ = ΓΖ ,  

  ii.  ην ηξίγσλν ΑΕΖ είλαη ηζνζθειέο.                  

 β)  Αλ ˆ 50 ,   λα ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΕΖ. 

  

20. ΘΕΜΑ_2_34418 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ ζην νπνίν ε εμσηεξηθή γσλία Α είλαη δηπιάζηα 

ηεο εζσηεξηθήο γσλίαο ˆ .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο κε ΑΒ = ΑΓ . 

 β)  Έζησ όηη ε κεζνθάζεηνο ηεο πιεπξάο ΑΒ ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΓ 

ζε εζσηεξηθό ηεο ζεκείν Γ. Αλ ε γσλία ˆ  είλαη ίζε κε 80 ,

ηόηε λα ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 
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21. ΘΕΜΑ_2_34413 

Έλαο καζεηήο ηεο Α΄ Λπθείνπ βξήθε έλαλ ηξόπν λα θαηαζθεπάδεη παξάιιειεο επζείεο. ηελ αξρή ζρεδηάδεη 

κηα ηπραία γσλία ˆxOy.  ηε ζπλέρεηα κε θέληξν ηελ θνξπθή Ο ηεο γσλίαο ζρεδηάδεη δπν νκόθεληξνπο 

δηαθνξεηηθνύο θύθινπο κε ηπραίεο αθηίλεο. Ο κηθξόηεξνο θύθινο ηέκλεη ηηο πιεπξέο Οx θαη Οy ηεο γσλίαο 

ζηα ζεκεία Α θαη Β αληίζηνηρα θαη ν κεγαιύηεξνο ζηα ζεκεία Γ θαη Γ αληίζηνηρα. Ηζρπξίδεηαη όηη νη επζείεο 

πνπ νξίδνληαη από ηηο ρνξδέο ΑΒ θαη ΓΓ είλαη παξάιιειεο. Μπνξείηε λα ην δηθαηνινγήζεηε;  

              

22. ΘΕΜΑ_2_34397 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  Α̂ 90 .   Ζ δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ̂  ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΓ ζην ζεκείν 

Γ.  Φέξνπκε ηκήκα ΓΔ θάζεην ζηελ πιεπξά ΒΓ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΒΑ = ΒΔ,  

 β)  Αλ επηπιένλ ˆΒΓΑ 55 ,  λα ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΓΓΔ . 

 

23. ΘΕΜΑ_2_14884 

Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 120 .   Δμσηεξηθά ηνπ ηξηγώλνπ θαηαζθεπάδνπκε 

ηα ηζόπιεπξα ηξίγσλα ΑΔΒ θαη ΑΕΓ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  Σα ηξίγσλα ΑΔΕ θαη ΑΒΓ είλαη ίζα.                             

 β)  Σν ηκήκα ΓΕ είλαη παξάιιειν ζην ΒΔ.    

 

24. ΘΕΜΑ_2_13687 

ε θύθιν κε θέληξν Ο θαη αθηίλα R ζεσξνύκε επίθεληξε γσλία ˆ 40 .   

Πξνεθηείλνπκε ηηο αθηίλεο ΟΑ θαη ΟΒ θαηά ηκήκαηα ΑΓ θαη ΒΓ αληίζηνηρα, 

έηζη ώζηε    θαη  ,   όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ˆ ˆ 70 .   

 β)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ˆ  θαη  ˆ .   

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ΑΒ  ΓΓ . 

 

25. ΘΕΜΑ_2_13654 

ην αθόινπζν ζρήκα είλαη Α̂ 90 ,   ˆ ˆΑΒΓ ΑΓΒ 50    θαη ˆΑΓΓ 50 .   

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο νμείεο γσλίεο ˆ  θαη  ˆ  ηνπ νξζνγσλίνπ ηξηγώλνπ 

ΑΒΓ. 

 β)  Nα απνδείμεηε όηη ε ΓΒ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ .  

 

26. ΘΕΜΑ_2_13741 

ην ζρήκα πνπ αθνινπζεί νη επζείεο ε θαη δ είλαη παξάιιειεο.  
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Αλ είλαη α̂ 76   θαη  ˆ 120 ,   λα ππνινγίζεηε: 

 α)  ηε γσλία β̂ ,   

 β)  ηηο γσλίεο ηνπ ηεηξάπιεπξνπ ΑΒΓΓ ,  

 γ)  ηε γσλία  ̂  ηνπ ηξηγώλνπ ΔΑΓ.  

 

27. ΘΕΜΑ_2_12709 

Γίλεηαη ην νξζνγώλην θαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε 

θαη ˆ 90  . Δμσηεξηθά ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαηαζθεπάδνπκε ην 

ηζόπιεπξν ηξίγσλν ΑΓΓ.  

 α)  Nα ππνινγίζεηε ην κέηξν ησλ γσληώλ Β, Γ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο.   

 γ)  Να ππνινγίζεηε ην κέηξν ηεο γσλίαο ΑΒΓ.    

 

28. ΘΕΜΑ_2_12708 

Γίλεηαη ην ηζόπιεπξν ηξίγσλν ΑΒΓ. ηηο πιεπξέο ΒΓ θαη ΓΑ 

ζεσξνύκε ζεκεία Δ θαη Ε αληίζηνηρα ώζηε ΒΔ = ΓΕ. ηηο πιεπξέο ΑΒ 

θαη ΓΒ ζεσξνύκε ζεκεία Ζ θαη Γ αληίζηνηρα ώζηε ΒΖ = ΓΓ. Σα 

επζύγξακκα ηκήκαηα ΓΕ θαη ΔΖ ηέκλνληαη ζην ζεκείν Κ ην νπνίν 

είλαη εζσηεξηθό ζεκείν ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΔΖ = ΓΕ  θαη ˆˆ .         

 β)  ηα ηξίγσλα ΒΔΖ θαη ΚΔΓ έρνπλ ίζεο γσλίεο κία πξνο κία. 

  

 

29. ΘΕΜΑ_2_12707 

Γίλεηαη ην ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 70   θαη ˆ 55 .    Πξνεθηείλνπκε ηελ 

πιεπξά  ΒΑ πξνο ην ζεκείν Α θαη παίξλνπκε ζηελ πξνέθηαζε ζεκείν Ε 

ώζηε  ˆ 35 ,    όπνπ Γ εζσηεξηθό ζεκείν ηεο ΒΓ. Ζ ΕΓ ηέκλεη ηελ 

ΑΓ ζην ζεκείν Δ. Να απνδείμεηε όηη:  

 α)  ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο.     

 β) ˆ 90 .          

 γ)  ην ηξίγσλν ΑΕΔ είλαη ηζνζθειέο.    

  

30. ΘΕΜΑ_2_13535 

ην ζρήκα ε επζεία ε1 δηέξρεηαη από ηελ θνξπθή Γ ηνπ 

ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη είλαη παξάιιειε ζηελ επζεία ε2 πνπ 
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νξίδεηαη από ηηο θνξπθέο ηνπ Α θαη Β. Αμηνπνηώληαο ηα δεδνκέλα ηνπ ζρήκαηνο: 

 α)  λα ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.   

 β)  λα δηθαηνινγήζεηε γηαηί ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο θαη λα εμεγήζεηε πνηεο είλαη νη ίζεο πιεπξέο 

ηνπ.       

 

31. ΘΕΜΑ_2_13443 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε  ˆ 60   θαη  ˆ 40 .    ηελ πιεπξά ΑΓ 

ζεσξνύκε ζεκείν Γ, ώζηε ˆ 20 .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζόπιεπξν.    

 β)  Ζ παξάιιειε από ην Γ πξνο ηελ ΑΒ ηέκλεη ηελ πιεπξά ΒΓ ζην 

ζεκείν Δ. Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  ˆ 60 .                 

  ii.  Ζ ΓΔ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ .            

 

32. ΘΕΜΑ_2_13442 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 90 .  ηελ πιεπξά ηνπ ΑΒ ζεσξνύκε ζεκείν Γ 

ώζηε       θαη      .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ˆ 45 .               

 β)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .                    

 

33. ΘΕΜΑ_2_12704 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 70  θαη ˆ 140 .   ηελ πιεπξά ΒΓ 

ζεσξνύκε εζσηεξηθό ζεκείν Γ, ώζηε ΑΓ = ΑΒ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ˆ 40 .                                                                                                     

 β)  ˆ 110 .                                                                                                 

 γ)  ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο.                                                               

 

34. ΘΕΜΑ_2_1851 

ε ηξίγσλν ΑΒΓ ε πξνέθηαζε ηεο δηρνηόκνπ ηεο ̂  θαη ηεο εμσηεξηθήο 

γσλίαο ηνπ ˆ , ηέκλνληαη ζην Δ. Γίλεηαη όηη ˆ ˆ70 2 .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΓΒΔ είλαη ηζνζθειέο                                  

 β)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ .  

 

35. ΘΕΜΑ_3_12200 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε  θαη ˆ 36 .  Έζησ ΒΓ ε δηρνηόκνο 

ηεο γσλίαο ̂  θαη Δ ζεκείν ηεο πιεπξάο ΑΒ ώζηε ΑΔ = ΓΓ . 



 

 

 
8 

Σ
ξ
ά

π
εδα

 Θ
εκ

ά
ησ

λ
 ην

π
 Ηλ

ζ
ηηην

ύ
ην

π
 Δ

θ
π
α

ηδ
επ

ηηθ
ή

ο Π
ν
ι
ηηηθ

ή
ο 

 s
 c

 h
 o

 o
 l

 s
 .
 p

 a
 t

 a
 k

 i
 s

 .
 g

 r
 

Γ
εσ

κ
εηξ

ία
  Α

΄ Λ
π
θ
είν

π
 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ΑΓ = ΒΓ .     

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΒΓΔ είλαη ηζνζθειέο.   

 γ)  Ζ παξάιιειε από ην Β πξνο ηελ ΑΓ ηέκλεη ηελ πξνέθηαζε ηεο ΓΔ (πξνο ην Δ) ζην ζεκείν Ε. Να 

απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΒΓΕ είλαη ηζνζθειέο.         

 

36. ΘΕΜΑ_3_11882 

ην ζρήκα ηα ηξίγσλα ΑΒΓ, ΑΓΔ θαη ΓΕΖ είλαη νξζνγώληα κε νξζέο 

γσλίεο ˆ ˆ ˆ, ,    αληίζηνηρα. Δπίζεο ΑΓ = ΑΓ θαη ΒΓ = ΓΕ. 

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  Σα επζύγξακκα ηκήκαηα ΒΓ θαη ΓΔ είλαη ίζα. 

 β)  Ζ ΓΖ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆΔΖΕ.  

 γ)  Αλ, επηπιένλ, νη ΑΓ θαη ΓΖ είλαη θάζεηεο, ηόηε 
ˆΔΖΕˆΑΓΔ .
2

   

 

37. ΘΕΜΑ_4_37164 

Έζησ ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ      θαη Μ ην κέζν ηεο ΒΓ. 

Φέξνπκε   κε     (Α,Γ εθαηέξσζελ ηεο ΒΓ). Nα 

απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΑΜ // ΓΓ.           

 β)  ε ΑΓ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ .                               

 γ)  
ˆ

ˆ 45 .
2


           

 δ)  ΑΓ < 2 ΑΒ.    

         

38. ΘΕΜΑ_4_37097 

Γίλεηαη ηζόπιεπξν ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ην ύςνο ηνπ ΓΔ. ηελ 

πξνέθηαζε ηεο ΓΒ (πξνο ην κέξνο ηνπ Β) ζεσξνύκε ζεκείν Γ 

ηέηνην ώζηε .
2


   Έζησ όηη, ε επζεία ΓΔ ηέκλεη ηελ ΑΓ 

ζην Ε θαη ΕΘ // ΒΓ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΒΓΔ είλαη ηζνζθειέο θαη ην 

ηξίγσλν ΑΘΕ είλαη ηζόπιεπξν.    

 β)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΘΔΕ.   

  

 γ)  Να απνδείμεηε όηη 2 .         

 δ)  Να απνδείμεηε όηη 3 4 .     
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39. ΘΕΜΑ_4_34321 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΑΒ = ΑΓ θαη ΑΓ, ΒΔ ηα ύςε ηνπ.  

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΒΓ = 2ΔΓ ,  

 β)  
1

ˆ
ˆ ,

2


                    

 γ)  2 2
ˆˆ .                                                                                                                                  

 

40. ΘΕΜΑ_4_13697 

ην ζρήκα, ηα ηκήκαηα ΑΔ, ΒΕ, ΒΓ θαη ΓΔ αλαπαξηζηάλνπλ ηέζζεξεηο ίζνπο ξάβδνπο κήθνπο 40 cm νη 

νπνίεο απνηεινύλ κέξε κηαο θξεκάζηξαο ηνίρνπ. 

 

 

 

 

 

 

 

Οη ξάβδνη ζπλδένληαη κε ηέηνην ηξόπν ώζηε αλά δύν απέλαληη λα είλαη παξάιιειεο, δειαδή / /   θαη 

/ / ,   θαη αλά δύν λα έρνπλ θνηλό κέζν, δειαδή Κ θνηλό κέζν ησλ ΑΔ, ΒΕ θαη Λ θνηλό κέζν ησλ ΒΓ, 

ΓΔ. Έζησ όηη ε κία από ηηο γσλίεο πνπ ζρεκαηίδνπλ νη ηεκλόκελεο ξάβδνη ΑΔ θαη ΒΕ κε θνξπθή ην θνηλό 

ηνπο κέζν Κ, ε γσλία ˆ , είλαη ίζε κε 120 .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ˆˆ ˆ 60 .                     

 β)  Έλαο καζεηήο ηζρπξίδεηαη όηη ηα ηξίγσλα ΑΚΒ θαη ΒΛΓ είλαη ίζα θαη ηζόπιεπξα. Να εμεηάζεηε αλ ν 

ηζρπξηζκόο ηνπ είλαη αιεζήο. Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.   

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Α, Β θαη Γ αλήθνπλ ζηελ ίδηα επζεία.   

 

41. ΘΕΜΑ_4_13499 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  ˆ 90    κε    θαη ΑΖ ην ύςνο πξνο ηελ ππνηείλνπζα. ηελ 

πιεπξά ΒΓ ζεσξνύκε ηα ζεκεία Γ θαη Δ ηέηνηα ώζηε   θαη .    Αλ ΓΕ θαη ΔΘ είλαη νη 

απνζηάζεηο ησλ Γ θαη Δ από ηηο πιεπξέο ΑΓ θαη ΑΒ αληίζηνηρα, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ˆ ˆ    θαη ˆ ˆ .   

 β) .    

 

42. ΘΕΜΑ_4_13750 

Από ζεκείν Β εμσηεξηθό ελόο θύθινπ (Ο,R) θέξνπκε ην εθαπηόκελν 

ηκήκα ΒΑ. Δλώλνπκε ην ζεκείν Β κε ην θέληξν Ο ηνπ θύθινπ θαη 
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πξνεθηείλνπκε θαηά ίζν ηκήκα ΟΓ = ΒΟ. Από ην ζεκείν Γ θέξνπκε ην εθαπηόκελν ηκήκα ΓΓ, όπσο ζην 

ζρήκα.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη:  

  i.  ΑΒ = ΓΓ,  

  ii.  ΑΓ // ΒΓ.  

 β)  Αλ ην κήθνο ηνπ εθαπηόκελνπ ηκήκαηνο ΒΑ είλαη ίζν κε ηελ αθηίλα R, ηη είδνπο ηξίγσλν είλαη ην 

ηξίγσλν ΑΟΓ; Να δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.  

 

43. ΘΕΜΑ_4_13537 

ην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε ,    ζεκείν Γ 

ηεο πιεπξάο ΑΓ, ώζηε    θαη ζεκείν Δ ηεο πιεπξάο ΑΒ, ώζηε 

.    

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  ˆˆ 2 ,                    

  ii.  ˆ 36 ,                    

  iii. ην ηξίγσλν ΑΓΔ είλαη ηζνζθειέο.              

 β)  ηελ πξνέθηαζε ηεο ΓΔ πξνο ην Δ ζεσξνύκε ζεκείν Ε, ώζηε .    

  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΒΓΕ είλαη ηζνζθειέο.                   

 

 

44. ΘΕΜΑ_4_1894 

ε νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  ˆ 90    θέξνπκε ηε δηρνηόκν ηνπ ΑΓ. 

Έζησ ΓΚ θαη ΓΡ νη πξνβνιέο ηνπ Γ ζηηο ΑΒ θαη ΑΓ αληίζηνηρα. Ζ 

θάζεηε ηεο ΒΓ ζην ζεκείν Γ ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΓ ζην Δ θαη ηελ 

πξνέθηαζε ηεο πιεπξάο ΑΒ (πξνο ην Β) ζην ζεκείν Ε. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  ˆ ˆ ,     

  ii.      . 

 β)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .  

 

45. ΘΕΜΑ_4_1819 

Γίλεηαη ηζόπιεπξν ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ζηελ πξνέθηαζε ηεο ΓΒ 

(πξνο ην Β) ζεσξνύκε ζεκείν Γ ηέηνην ώζηε ,  ελώ 

ζηελ πξνέθηαζε ηεο ΒΓ (πξνο ην Γ) ζεσξνύκε ζεκείν Δ 

ηέηνην ώζηε .   Φέξνπκε ηελ θάζεηε ζηελ ΔΓ ζην 

ζεκείν Δ, ε νπνία ηέκλεη ηελ πξνέθηαζε ηεο ΓΑ ζην Ε. 

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ησλ ηξηγώλσλ ΓΑΔ θαη ΒΓΑ. 



 

 

 
11 

Σ
ξ
ά

π
εδα

 Θ
εκ

ά
ησ

λ
 ην

π
 Ηλ

ζ
ηηην

ύ
ην

π
 Δ

θ
π
α

ηδ
επ

ηηθ
ή

ο Π
ν
ι
ηηηθ

ή
ο 

 s
 c

 h
 o

 o
 l

 s
 .
 p

 a
 t

 a
 k

 i
 s

 .
 g

 r
 

Γ
εσ

κ
εηξ

ία
  Α

΄ Λ
π
θ
είν

π
 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε ΓΕ είλαη κεζνθάζεηνο ηνπ ΑΔ. 

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ΑΒ // ΓΕ. 

  

46. ΘΕΜΑ_4_1792 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΑΒ < ΑΓ. Φέξνπκε ηε 

δηρνηόκν ηνπ ΑΚ θαη ζε ηπραίν ζεκείν ηεο Δ θέξνπκε 

επζεία θάζεηε ζηε δηρνηόκν ΑΚ, ε νπνία ηέκλεη ηηο 

ΑΒ θαη ΑΓ ζηα ζεκεία Ε θαη Γ αληίζηνηρα θαη ηελ 

πξνέθηαζε ηεο ΓΒ ζην ζεκείν Ζ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  
Α̂ˆΕΓΓ 90 .
2

    

 β)  ΕΚ = ΚΓ . 

 γ) 
ˆ ˆ

ˆ .
2


   

 

47. ΘΕΜΑ_4_1708 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  ˆ 90    κε ˆ 50 ,    ην ύςνο ηνπ 

ΑΓ θαη ζεκείν Δ ζηελ ΓΓ ώζηε ΓΔ = ΒΓ. Σν ζεκείν Ε είλαη ε 

πξνβνιή ηνπ Γ ζηελ ΑΔ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  ην ηξίγσλν ΑΒΔ είλαη ηζνζθειέο , 

  ii.  ΓΑΔ = 10 . 

 β)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΕΓΔ . 

 

48. ΘΕΜΑ_4_37125 

 ηηο πιεπξέο Αx  θαη Αx γσλίαο x xΑ̂  ζεσξνύκε ζεκεία Β θαη Γ 

ώζηε ΑΒ = ΑΓ. Οη θάζεηεο ζηηο Ax  θαη Αx ζηα ζεκεία Β θαη Γ 

αληίζηνηρα, ηέκλνληαη ζην Γ. Αλ νη εκηεπζείεο Αy θαη Αz ρσξίδνπλ 

ηε γσλία x xΑ̂  ζε ηξεηο ίζεο γσλίεο θαη ηέκλνπλ ηηο ΒΓ θαη ΓΓ ζηα 

ζεκεία Δ θαη Ε αληίζηνηρα, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  Σν ηξίγσλν ΔΑΕ είλαη ηζνζθειέο.   

 β)  Σν Γ αλήθεη ζηε δηρνηόκν ηεο γσλίαο x xΑ̂ .   

 γ)  Οη γσλίεο ˆΓΒΓ θαη ˆΓΑΓ  είλαη ίζεο.  

                  


