
 

 

 

 

1 

Τ
ξ
ά

π
εδα

 Θ
εκ

ά
ησ

λ
 ην

π
 Ηλ

ζ
ηηην

ύ
ην

π
 Δ

θ
π
α

ηδ
επ

ηηθ
ή

ο Π
ν
ι
ηηηθ

ή
ο 

 s
 c

 h
 o

 o
 l

 s
 .
 p

 a
 t

 a
 k

 i
 s

 .
 g

 r
 

Γ
εσ

κ
εηξ

ία
  Α

΄ Λ
π
θ
είν

π
 

5.10 – 5.11  Τραπέδια 

 

1. ΘΕΜΑ_2_37010 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ  AB / / ΓΓ κε 8    θαη 12 .   Αλ ΑΖ θαη ΒΘ είλαη ηα ύςε ηνπ 

ηξαπεδίνπ ΑΒΓΓ,  

 α)  λα απνδείμεηε όηη ,    

 β)  λα ππνινγίζεηε ηε δηάκεζν ηνπ ηξαπεδίνπ. 

                

2. ΘΕΜΑ_2_36340 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ ( / /   θαη   ), ην 

κέζν Μ ηεο πιεπξάο ΓΓ θαη ηα κέζα Κ θαη Λ ησλ κε 

παξάιιεισλ πιεπξώλ ηνπ ΑΓ θαη ΒΓ αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε 

όηη: 

 α)  ηα ηκήκαηα ΚΜ θαη ΛΜ είλαη ίζα,  

 β)  ηα ηκήκαηα ΑΜ θαη ΒΜ είλαη ίζα. 

  

3. ΘΕΜΑ_2_36337 

Σε νξζνγώλην θαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ  ˆ 90    ζεσξνύκε ηα κέζα Γ, Δ θαη 

Ε ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ, ΑΓ θαη ΒΓ αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΔΕΓ είλαη ηεηξάγσλν,                

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΔΓΒΓ  είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην.  

 

4. ΘΕΜΑ_2_36166 

Γίλεηαη ηξαπέδην ΑΒΓΓ  / /  κε 3 , 4 .     Θεσξνύκε 

ζεκείν Δ ζηελ ΑΒ ώζηε 1  .  Σην ηξαπέδην ΔΒΓΓ ζεσξνύκε ηα Κ 

θαη Λ, κέζα ησλ ΔΓ θαη ΒΓ αληίζηνηρα . 

 α)  Να ππνινγίζεηε ηε δηάκεζν ΚΛ ηνπ ηξαπεδίνπ ΔΒΓΓ.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΛΚ είλαη παξαιιειόγξακκν.                

 

5. ΘΕΜΑ_2_36113 

Γίλεηαη ηξαπέδην ΑΒΓΓ  AB / / ΓΓ , κε 4 ,    ˆ 90   θαη  

Γ̂ 60 .   Φέξνπκε ην ύςνο  ΒΔ από ηε θνξπθή Β. 

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο άιιεο δπν γσλίεο ηνπ ηξαπεδίνπ ΑΒΓΓ.                  

 β)  Να απνδείμεηε όηη  2 .                 

 γ)  Αλ Μ,Ν ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ΑΓ, ΒΓ αληίζηνηρα λα βξείηε ην 

κήθνο ηνπ επζπγξάκκνπ ηκήκαηνο ΜΝ. 
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6. ΘΕΜΑ_2_36112 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ  AB / / ΓΓ ,  κε 6 ,   

4   θαη  ˆ 60 .    Γίλνληαη επίζεο ηα ύςε ΑΔ θαη ΒΕ από ηηο 

θνξπθέο Α θαη Β αληίζηνηρα. 

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο ππόινηπεο γσλίεο ηνπ ηξαπεδίνπ ΑΒΓΓ.                  

 β)  Να απνδείμεηε ηα ηξίγσλα ΑΔΓ, ΒΕΓ είλαη ίζα.  

 γ)  Να ππνινγίζεηε ηελ πεξίκεηξν ηνπ ΑΒΓΓ. 

                  

7. ΘΕΜΑ_2_36106 

Θεσξνύκε ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ  / /   κε 

   θαη Β̂ 135 .  Από ηηο θνξπθέο Α θαη Β 

θέξνπκε ηα ύςε ηνπ ΑΔ θαη ΒΕ.  

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξαπεδίνπ.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη  .   
 

                

8.  ΘΕΜΑ_2_36092 

 Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ κε Γ θαη Δ ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΑΓ 

αληίζηνηρα, 9 ,   10    θαη  30 .   

 α)  Να ππνινγίζεηε:      i. ην κήθνο x ηνπ ηκήκαηνο ΓΔ,  

                                ii. ηελ πεξίκεηξν ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.                  

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΓΔΓΒ είλαη ηξαπέδην.  

 

9. ΘΕΜΑ_2_34509 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ κε / /   θαη .     Θεσξνύκε ηα ζεκεία Δ θαη Ε πάλσ ζηελ 

ΑΒ έηζη ώζηε     θαη έζησ Κ ην ζεκείν ηνκήο ησλ ΓΕ θαη ΓΔ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ,     

 β)  ηα ηξίγσλα ΔΚΕ θαη ΓΚΓ είλαη ηζνζθειή. 

  

10. ΘΕΜΑ_2_34491 

Θεσξνύκε ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ  AB / / .  Από ηα 

ζεκεία Α θαη Β θέξλνπκε ηα θάζεηα ηκήκαηα ΑΔ θαη ΒΕ 

αληίζηνηρα ζηε ΓΓ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)            β)   

  

11. ΘΕΜΑ_2_34488 

Θεσξνύκε ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ  AB / /  κε ˆˆ 60     θαη ηα θάζεηα ηκήκαηα ΑΔ, ΒΕ ζηε ΓΓ.  



 

 

 

 

3 

Τ
ξ
ά

π
εδα

 Θ
εκ

ά
ησ

λ
 ην

π
 Ηλ

ζ
ηηην

ύ
ην

π
 Δ

θ
π
α

ηδ
επ

ηηθ
ή

ο Π
ν
ι
ηηηθ

ή
ο 

 s
 c

 h
 o

 o
 l

 s
 .
 p

 a
 t

 a
 k

 i
 s

 .
 g

 r
 

Γ
εσ

κ
εηξ

ία
  Α

΄ Λ
π
θ
είν

π
 

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ,      

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΔΕΒ είλαη νξζνγώλην. 

  

12. ΘΕΜΑ_2_34409 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ  / / ,     

κε   θαη  ΜΝ  ε δηάκεζόο ηνπ.  

 α)  Αλ ηα κήθε ησλ βάζεσλ είλαη 3x 2 ,    x 2    θαη 

ην κήθνο ηεο δηακέζνπ ηνπ ηξαπεδίνπ είλαη MN x 4 ,   

ηόηε λα δείμεηε όηη x 2 .                          

 β)  Αλ ε γσλία ̂  είλαη δηπιάζηα ηεο γσλίαο ˆ ,  λα ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξαπεδίνπ.     

             

13. ΘΕΜΑ_2_34385 

Θεσξνύκε ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ   .    Σην κέζν Γ ηεο πιεπξάο ΑΒ 

θέξνπκε θάζεηε επζεία πνπ ηέκλεη ηελ ΑΓ ζην Δ. Από ην Δ θέξνπκε επζεία 

παξάιιειε ζηε βάζε ΒΓ πνπ ηέκλεη ηελ ΑΒ ζην Ε. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ,                    

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΒΓΔΕ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην.  

             

14. ΘΕΜΑ_2_34392 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη Γ ην κέζν ηεο πιεπξάο ΑΒ.  Από ην Γ 

δηέξρεηαη κηα ηπραία επζεία  ε  πνπ ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΓ ζε 

εζσηεξηθό ηεο ζεκείν Δ.  Ζ επζεία  ε  ρσξίδεη ην ηξίγσλν ΑΒΓ ζε 

έλα ηξίγσλν ΑΓΔ θαη ζε έλα ηεηξάπιεπξν ΒΓΔΓ . 

 α)  Πνηα πξέπεη λα είλαη ε ζέζε ηνπ ζεκείνπ Δ, ώζηε ην ηεηξάπιεπξν 

ΒΓΔΓ λα είλαη ηξαπέδην; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.   

 β)  Πνην πξέπεη λα είλαη ην είδνο ηνπ ΑΒΓ ηξηγώλνπ, ώζηε ην ηξαπέδην ηνπ εξσηήκαηνο α) λα είλαη 

ηζνζθειέο ηξαπέδην;  

  Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.               

 

15.  ΘΕΜΑ_2_14877 

 Σην ηξίγσλν ΑΒΓ ηνπ παξαθάησ ζρήκαηνο ηα ζεκεία  Γ  θαη Δ είλαη ηα 

κέζα ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΑΓ αληίζηνηρα,  8 , 9 , 10 .       

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΓΔΓΒ είλαη ηξαπέδην.    

 β)  Να ππνινγίζεηε ην κήθνο  ηεο πιεπξάο ΒΓ.   

 γ)  Να ζπγθξίλεηε ηηο πεξηκέηξνπο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη ηνπ 

ηεηξαπιεύξνπ ΓΔΓΒ.     
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16. ΘΕΜΑ_2_13497 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ (ΑΓ//ΒΓ) κε ΒΓ > ΓΓ. Σηελ 

πιεπξά ΒΓ ζεσξνύκε ζεκείν Δ, ηέηνην ώζηε ΓΔ = ΓΓ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε ΓΔ είλαη δηρνηόκνο ηεο  Γ̂Γ.                                 

 β)  Αλ ˆ 120 ,    λα απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΓΔΓ είλαη ηζόπιεπξν. 

 

17. ΘΕΜΑ_2_13824 

Γίλεηαη ηξαπέδην ΑΒΓΓ κε βάζεηο ΑΒ θαη ΓΓ. Αλ Δ θαη Ε ηα κέζα 

ησλ ΓΓ θαη ΒΔ αληίζηνηρα θαη Θ ην ζεκείν ηνκήο ηεο ΑΒ θαη ηεο 

πξνέθηαζεο ηεο ΓΕ, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΓΔΕ, ΘΒΕ είλαη ίζα, 

 β) ΔΓ ΘΒ,  

 γ)  ην ηεηξάπιεπξν ΔΒΘΓ είλαη παξαιιειόγξακκν. 

 

18. ΘΕΜΑ_2_37011 

 Σην ηξαπέδην ηνπ δηπιαλνύ ζρήκαηνο έρνπκε 
ΓΓ

ΑΒ ΑΓ ,
2

   ˆ 60    

θαη Μ ην κέζν ηεο πιεπξάο ΓΓ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ε δηαγώληνο ΓΒ ηνπ ηξαπεδίνπ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ ,   

 β)  ε ΒΜ ρσξίδεη ην ηξαπέδην ζε έλα ξόκβν θαη έλα ηζόπιεπξν ηξίγσλν.                

 

19. ΘΕΜΑ_3_ 12418 

 Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ  ΑΒ / /ΓΓ  κε ΑΒ ΓΓ.  Καηαζθεπάδνπκε εμσηεξηθά ηνπ ηξαπεδίνπ 

ΑΒΓΓ ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΔ κε βάζε ΑΒ. Αλ Μ είλαη ην κέζν ηεο βάζεο ΓΓ, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΔΓ θαη ΒΔΓ είλαη ίζα, 

 β)  ε δηάκεζνο ΔΜ ηνπ ηξηγώλνπ ΔΓΓ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆΑΔΒ.  

 

20. ΘΕΜΑ_3_12418 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ  / /   κε .     Καηαζθεπάδνπκε εμσηεξηθά ηνπ ηξαπεδίνπ 

ΑΒΓΓ ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΔ κε βάζε ΑΒ. Αλ Μ είλαη ην κέζν ηεο βάζεο ΓΓ, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΔΓ θαη ΒΔΓ είλαη ίζα.  

 β)  Ζ δηάκεζνο ΔΜ ηνπ ηξηγώλνπ ΔΓΓ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆΑΔΒ .
 

 

21. ΘΕΜΑ_4_37162 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε   θαη ην ύςνο ηνπ ΑΖ. Αλ Γ, Δ θαη Ε είλαη ηα κέζα ησλ ΑΒ,ΑΓ θαη ΒΓ 

αληίζηνηρα, λα απνδείμεηε όηη :  
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 α)  ην  ηεηξάπιεπξν ΓΔΕΖ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην.           

 β)  νη γσλίεο ˆ  θαη ˆ  είλαη ίζεο.       

 γ)  νη γσλίεο ˆ  θαη  ˆ  είλαη ίζεο.      

   

22. ΘΕΜΑ_4_37161 

Έζησ ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ      θαη ΑΓ δηάκεζνο. Σην ηκήκα 

ΑΓ ζεσξνύκε ηπραίν ζεκείν Κ από ην νπνίν θέξλνπκε ηα ηκήκαηα ΚΕ θαη 

ΚΔ θάζεηα ζηηο ΑΒ θαη ΑΓ αληίζηνηρα.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΚΒΓ θαη ΚΕΔ είλαη ηζνζθειή.   

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΕΔΓΒ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην.                     

 γ)  Έλαο καζεηήο ζηελ πνξεία ηεο ιύζεο ηνπ έδσζε ην εμήο επηρείξεκα: 

  «Το ημήμα ΑΓ είναι διάμεζος ζηη βάζη ιζοζκελούς άρα ύυος και 

διτοηόμος ηοσ ηριγώνοσ ΑΒΓ και μεζοκάθεηος ηοσ ΒΓ.  Οπόηε και ηο ηρίγφνο ΒΚΓ είναι ιζοζκελές. Τα 

ηρίγφνα ΑΒΚ, ΑΓΚ έτοσν: 

 1)   , 

 2) ˆ ˆ  επειδή ΑΚ διτοηόμος ηης ˆ ,  

 3) ˆ ˆ  φς διαθορές ίζφν γφνιών ιζοζκελών ηριγώνφν. 

  Άρα ηα ηρίγφνα είναι ίζα βάζη ηοσ κριηηρίοσ Γφνία – Πλεσρά – Γφνία.» 

  Ο θαζεγεηήο είπε όηη ε απάληεζή ηνπ είλαη ειιηπήο. Να ζπκπιεξώζεηε ηελ απάληεζε ηνπ καζεηή ώζηε 

λα ηθαλνπνηεί ην θξηηήξην Γσλία – Πιεπξά – Γσλία δηαηεξώληαο ηηο πιεπξέο ΒΚ θαη ΚΓ.  

 

23. ΘΕΜΑ_4_37139 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ  AB / / ΓΓ  θαη Ο 

ην ζεκείν ηνκήο ησλ δηαγσλίσλ ηνπ. Ζ ΑΓ είλαη θάζεηε 

ζηελ ΑΓ θαη ε ΒΓ είλαη θάζεηε ζηελ ΒΓ. Θεσξνύκε ηα 

κέζα Μ, Δ θαη Ε ησλ ΓΓ, ΒΓ θαη ΑΓ αληίζηνηρα.  

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΜΔ ΜΕ,       

 β)  ε ΜΕ είλαη θάζεηε ζηελ ΑΓ,      

 γ)  ηα ηξίγσλα ΜΓΔ θαη ΜΕΓ είλαη ίζα,     

 δ) ε ΟΜ  είλαη κεζνθάζεηνο ηνπ ΔΕ.      

  

24. ΘΕΜΑ_4_37135 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ κε / /   θαη 

.      Φέξνπκε ηκήκαηα ΑΔ θαη ΒΕ θάζεηα ζηηο 

δηαγώληεο ΒΓ θαη ΑΓ αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ζεκεία Ε θαη Δ είλαη κέζα ησλ δηαγσλίσλ ΑΓ θαη ΒΓ 
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αληίζηνηρα ,                  

 β)  ΑΔ = ΒΕ ,                                

 γ)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΔΕΒ  είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην,                                     

 δ)  ε ΒΓ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ .   

                             

25. ΘΕΜΑ_4_37130 

Σε παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ κε   θαη Β̂ 90   ζεσξνύκε ζεκείν Ε ζηελ πξνέθηαζε ηεο ΒΓ (πξνο 

ην Γ) ηέηνην ώζηε .    Αλ Δ είλαη ζεκείν ηεο ΑΒ, ηέηνην ώζηε  ,     λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ε γσλία ΒΔΕ είλαη νξζή,        

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΔΓΓ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην,        

 γ)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΓΕΓ είλαη παξαιιειόγξακκν.         

   

26. ΘΕΜΑ_4_37129 

Έζησ ηεηξάγσλν  ΑΒΓΓ θαη Μ ην κέζν ηεο πιεπξάο ΓΑ. 

Πξνεθηείλνπκε ην ηκήκα ΓΑ  (πξνο ηελ πιεπξά ηνπ Α) θαηά ηκήκα 

.
2


   Φέξνπκε ηα ηκήκαηα ΓΜ θαη ΒΝ θαη ζεσξνύκε ηα κέζα 

ηνπο Κ θαη Λ αληίζηνηρα.  

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΜΝΒΓ είλαη παξαιιειόγξακκν,    

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΓΚΛ είλαη παξαιιειόγξακκν,     

 γ)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΜΚΛ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην.      

                       

27. ΘΕΜΑ_4_37128 

Έζησ ηζνζθειέο  ηξαπέδην  / /    κε ˆ ˆΒ 2Γ  θαη 

.
2


       Φέξνπκε ηε δηρνηόκν ηεο γσλίαο ˆ ,  ε 

νπνία ηέκλεη ην ΓΓ ζην Κ θαη ε θάζεηε από ην Κ πξνο ην ΒΓ ην 

ηέκλεη ζην Μ.  

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ΑΒΓΓ.      

 β)  Να απνδείμεηε όηη:   

  i.  ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΚΓ είλαη ξόκβνο,      

  ii.  ην ζεκείν Μ είλαη ην κέζν ηνπ ΒΓ.      

             

28. ΘΕΜΑ_4_37115 

Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ. Σηελ πξνέθηαζε ηεο πιεπξάο ΑΒ παίξλνπκε ηκήκα    θαη ζηελ 

πξνέθηαζε ηεο πιεπξάο ΑΓ ηκήκα .     

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 
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  i. η α ηεηξάπιεπξα ΒΓΓΔ θαη ΒΓΕΓ είλαη παξαιιειόγξακκα ,  

  ii. ηα ζεκεία Δ, Γ θαη Ε είλαη ζπλεπζεηαθά.                             

 β)  Αλ Κ θαη Λ είλαη ηα κέζα ησλ ΒΔ θαη ΓΕ αληίζηνηρα, ηόηε / /    θαη 
3

.
2

     

  

29. ΘΕΜΑ_4_37114 

Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ κε ΑΒ < ΑΓ θαη έζησ Ο 

ην ζεκείν ηνκήο ησλ δηαγσλίσλ ηνπ ΑΓ θαη ΒΓ. Φέξλνπκε 

ηελ ΑΔ θάζεηε ζηελ δηαγώλην ΒΓ. Αλ ην Ε είλαη ην 

ζπκκεηξηθό ηνπ Α σο πξνο ηελ δηαγώλην ΒΓ θαη δελ 

ζπκπίπηεη κε ην ζεκείν Γ, ηόηε λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΑΓΕ είλαη ηζνζθειέο,  

 β)  2 ,                                  

 γ)  ην ΒΓΕΓ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην.  

  

30. ΘΕΜΑ_4_37118 

Γίλεηαη ην ηξίγσλν ΑΒΓ κε γσλία ˆ 60 .    Φέξλνπκε ηα ύςε ΑΓ θαη ΓΔ πνπ 

ηέκλνληαη ζην Ζ. Φέξλνπκε ΚΕ  δηρνηόκν ηεο γσλίαο ˆ  θαη  ΘΖ  θάζεην 

ζην ύςνο ΑΓ.  Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  γηα ην ηκήκα ΕΔ ηζρύεη 2 ,         

 β)  ην ηξίγσλν ΘΕΖ είλαη ηζόπιεπξν,             

 γ)  ην ηεηξάπιεπξν ΘΖΚΒ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην.                           

                                                    

31. ΘΕΜΑ_4_37107 

Σην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ, ε δηρνηόκνο Βx ηεο 

γσλίαο ̂ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη ε δηρνηόκνο Βy ηεο 

εμσηεξηθήο γσλίαο ˆ .  Αλ Γ θαη Δ είλαη νη πξνβνιέο ηεο 

θνξπθήο Α ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ ζηελ Βx θαη Βy αληίζηνηρα, λα 

απνδείμεηε όηη:  

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΓΒΔ είλαη νξζνγώλην,     

 β)  ε επζεία ΔΓ είλαη παξάιιειε πξνο ηε ΒΓ θαη δηέξρεηαη από ην κέζν Μ ηεο ΑΓ ,     

 γ)  ην ηεηξάπιεπξν ΚΜΓΒ είλαη ηξαπέδην θαη ε δηάκεζόο ηνπ είλαη ίζε κε 
3α

,
4

 όπνπ α ΒΓ .   

 

 

32. ΘΕΜΑ_4_37103 

Σην δηπιαλό ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ ηζρύνπλ: ,      θαη 

.    
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 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΟΒ θαη ΓΟΓ είλαη ηζνζθειή.                               

 β)  Να απνδείμεηε όηη ˆ ˆΓΑΒ ΑΒΓ .    

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην.                

 

33. ΘΕΜΑ_4_37099 

Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θαη Κ ην ζεκείν ηνκήο ησλ 

δηαγσλίσλ ηνπ. Φέξνπκε ΑΖ θάζεηε ζηελ ΒΓ θαη ζηελ πξνέθηαζε 

ηεο ΑΖ (πξνο ην Ζ)  ζεσξνύκε ζεκείν Δ ηέηνην ώζηε: .   

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΑΚΔ είλαη ηζνζθειέο,     

 β)  ην ηξίγσλν ΑΔΓ είλαη νξζνγώλην,                  

 γ)  ην ηεηξάπιεπξν ΓΒΓΔ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην. 

     

34. ΘΕΜΑ_4_37098 

Σε κηα επζεία  ε  ζεσξνύκε δηαδνρηθά ηα ζεκεία Α, Β, Γ έηζη 

ώζηε 2   θαη ζην ίδην εκηεπίπεδν ζεσξνύκε ηζόπιεπξα 

ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΒΓΔ. Αλ Ζ είλαη ην κέζν ηνπ ΑΓ θαη ε 

επζεία ΓΔ ηέκλεη ηελ επζεία  ε  ζην ζεκείν Ε λα απνδείμεηε 

όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΒΖΓΔ είλαη νξζνγώλην,                 

 β)  ην ηξίγσλν ΓΕΔ είλαη ηζνζθειέο,      

 γ)  ην ηεηξάπιεπξν ΖΔΓΑ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην.   

    

35. ΘΕΜΑ_4_37089 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  ˆ 90    θαη ε δηρνηόκνο ηνπ ΒΓ. Από ην Γ θέξνπκε   θαη 

νλνκάδνπκε Ε ην ζεκείν ζην νπνίν ε επζεία ΔΓ ηέκλεη ηελ πξνέθηαζε ηεο ΒΑ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΑΒΔ είλαη ηζνζθειέο,  

 β)  ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΒΔΕ είλαη ίζα,  

 γ) ε επζεία ΒΓ είλαη κεζνθάζεηε ησλ ηκεκάησλ ΑΔ θαη ΕΓ,                  

 δ)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΔΓΕ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην. 

                  

35. ΘΕΜΑ_4_37086 

Θεσξνύκε παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θαη ηηο πξνβνιέο , , ,        θαη  

  ησλ θνξπθώλ ηνπ Α, Β, Γ, Γ  θαη ηνπ θέληξνπ ηνπ  Ο  αληίζηνηρα, ζε κία 

επζεία ε. 

α)  Αλ ε επζεία  ε  αθήλεη ηηο θνξπθέο ηνπ παξαιιεινγξάκκνπ ζην ίδην 
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εκηεπίπεδν (όπσο ζην ζρήκα) θαη είλαη 3 ,   2 ,   5 ,   ηόηε: 

  i.  Να απνδείμεηε όηη ε απόζηαζε   ηνπ θέληξνπ Ο ηνπ παξαιιεινγξάκκνπ από ηελ  ε
 
είλαη ίζε κε 

4. 

  ii.  Να βξείηε ηελ απόζηαζε .   

 β)  Αλ ε επζεία  ε  δηέξρεηαη από ην θέληξν ηνπ παξαιιεινγξάκκνπ θαη είλαη παξάιιειε πξνο δύν 

απέλαληη πιεπξέο ηνπ, ηη παξαηεξείηε γηα ηηο απνζηάζεηο , , , .        Να αηηηνινγήζεηε ηελ 

απάληεζή ζαο. 

    

37. ΘΕΜΑ_4_37084 

Γίλεηαη επζεία  ε  θαη δπν ζεκεία Α, Β εθηόο απηήο έηζη ώζηε ε επζεία ΑΒ λα κελ είλαη θάζεηε ζηελ  ε .

Φέξνπκε ΑΓ, ΒΓ θάζεηεο ζηελ  ε  θαη Μ, Ν κέζα ησλ ΑΒ θαη ΓΓ αληίζηνηρα. 

 α)  Αλ ηα Α, Β είλαη ζην ίδην εκηεπίπεδν ζε ζρέζε κε ηελ  ε ,  

  i.  λα εμεηάζεηε αλ ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ είλαη παξαιιειόγξακκν, ηξαπέδην ή νξζνγώλην ζε θαζεκία 

από ηηο παξαθάησ πεξηπηώζεηο, αηηηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο:   

 1.     2.                      

  ii.  λα εθθξάζεηε ην ηκήκα ΜΝ ζε ζρέζε κε ηα ηκήκαηα ΑΓ, ΒΓ ζηηο δπν πξνεγνύκελεο πεξηπηώζεηο.                          

 β)  Αλ ε επζεία  ε  ηέκλεη ην ηκήκα ΑΒ ζην κέζν ηνπ Μ, λα βξείηε ην είδνο ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΑΒΓΓ 

(παξαιιειόγξακκν, ηξαπέδην, νξζνγώλην), αηηηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο.  

 

38. ΘΕΜΑ_4_37080 

Σε ηξαπέδην ΑΒΓΓ  / / 
 
είλαη 2 .    Δπίζεο, ηα 

ζεκεία Ε, Ζ θαη Δ είλαη ηα κέζα ησλ ΑΓ, ΒΓ θαη ΓΓ αληίζηνηρα. 

Αθόκε ε ΕΖ ηέκλεη ηηο ΑΔ, ΒΔ ζηα ζεκεία Θ, Η αληίζηνηρα. 

 α) Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΔ είλαη 

παξαιιειόγξακκν.                    

 β)  Να δείμεηε όηη: 

  i.  ηα ζεκεία Θ, Η είλαη κέζα ησλ ΑΔ, ΒΔ αληίζηνηρα,            ii. 
3

ΕΖ ΑΒ .
2

      

 

39. ΘΕΜΑ_4_34333 

Θεσξνύκε ηξίγσλν ΑΒΓ κε 2 .    Έζησ Γ ην κέζν ηεο πιεπξάο ΒΓ θαη Δ ην κέζν ηνπ ηκήκαηνο ΒΓ . 

Από ην ζεκείν Γ θέξνπκε επζεία παξάιιειε πξνο ηελ ΑΓ, ε νπνία ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΒ ζην ζεκείν Ε.  

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΒΔ θαη ΒΕΓ είλαη ίζα,  

 β)  ε ΑΓ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ ,   

 γ)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΓΔΕ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην. 
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40. ΘΕΜΑ_4_34331 

Σε νμπγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ      θέξνπκε ην ύςνο ΑΓ. Έζησ Κ, Λ, Μ ηα κέζα ησλ ΑΒ, ΑΓ, ΒΓ 

αληίζηνηρα. 

Να απνδείμεηε όηη:  

 α)  / / ,    

 β)  i.  ,     ii. Τν ηεηξάπιεπξν ΚΛΜΓ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην.                

 γ)  Οη γσλίεο ˆ  θαη ˆ είλαη ίζεο. 

                  

41. ΘΕΜΑ_4_34324 

Γίλεηαη θύθινο θέληξνπ Ο θαη αθηίλαο ξ. Από ζεκείν Α εμσηεξηθό ηνπ 

θύθινπ ζεσξνύκε ηηο εθαπηόκελεο ηνπ θύθινπ πνπ εθάπηνληαη ζε απηόλ 

ζηα ζεκεία Β, Γ θαη ηέηνηεο ώζηε, ε γσλία ˆ πνπ ζρεκαηίδνπλ ηα 

εθαπηόκελα ηκήκαηα ΑΒ θαη ΑΓ λα είλαη 60 .
 
Έζησ όηη ε επζεία ΑΟ 

ηέκλεη ηνλ θύθιν ζην ζεκείν Γ θαη ε εθαπηόκελε ηνπ θύθινπ ζην Γ ηέκλεη 

ηα ηκήκαηα ΑΒ θαη ΑΓ ζηα ζεκεία Ε θαη Δ αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α) ΟΑ 2ξ ,   

 β) ην ηξίγσλν ΑΕΔ είλαη ηζόπιεπξν,                  

 γ)  2 ,     

 δ) ην ηεηξάπιεπξν  ΔΕΒΓ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην. 

  

42. ΘΕΜΑ_4_34320 

Έζησ Α, Β θαη Γ ζπλεπζεηαθά ζεκεία κε  2 .    Θεσξνύκε ην κέζν 

Μ ηεο ΑΒ. Πξνο ην ίδην εκηεπίπεδν θαηαζθεπάδνπκε ηα ηζόπιεπξα ηξίγσλα 

ΑΓΒ θαη ΒΔΓ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΓΔΒ είλαη ηξαπέδην κε βάζεηο ηα ηκήκαηα ΑΓ θαη ΒΔ              

 β)  ηα ηξίγσλα ΓΜΒ θαη ΓΔΒ είλαη ίζα,  

 γ)  ˆ ˆΓΜΒ ΓΔΒ 180 .        

   

43. ΘΕΜΑ_4_14888 

Έζησ νξζνγώλην  ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 90 .    Σηελ πιεπξά ΒΓ 

ζεσξνύκε ηα ζεκεία Κ, Μ, Λ ώζηε .      Αλ  ηα 

ζεκεία Γ θαη Δ είλαη ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΑΓ αληίζηνηρα, 

λα απνδείμεηε όηη:  

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΓΔΛΚ είλαη παξαιιειόγξακκν ,            

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΚΓΑΜ είλαη ηξαπέδην θαη ε δηάκεζόο ηνπ είλαη ίζε κε  
3

ΒΓ .
8
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44. ΘΕΜΑ_4_14885 

Γίλεηαη ην νμπγώλην θαη ζθαιελό ηξίγσλν ΑΒΓ. Πξνεθηείλνπκε ην ύςνο 

ηνπ ΑΖ θαηά ηκήκα     θαη ηε δηάκεζό ηνπ ΑΜ θαηά ηκήκα 

.    

Να απνδείμεηε όηη: 

α)  i.     ii.       

  

 β)  ˆ ˆΓΒΓ ΒΓΔ         

 γ)  i.  Δμεηάζηε αλ ην ηκήκα ΒΓ κπνξεί λα είλαη παξάιιειν ζην ηκήκα ΓΔ. 

  ii.  Πνην είλαη ην είδνο ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΒΓΔΓ;   

   Γηθαηνινγήζηε ηελ απάληεζή ζαο.     

       

45. ΘΕΜΑ_4_14882 

Γίλεηαη ηζόπιεπξν ηξίγσλν ΑΒΓ. Σηελ πξνέθηαζε ηεο ΒΓ 

(πξνο ην Γ) ζεσξνύκε ηκήκα .    Αλ Μ, Κ θαη Λ είλαη 

ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ΒΓ, ΑΒ θαη ΑΓ αληίζηνηρα ηόηε: 

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΒΑΓ.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη:   

  i.  ην ηεηξάπιεπξν ΚΛΓΜ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην κε ηε 

κεγάιε βάζε δηπιάζηα από ηε κηθξή, 

ii. ην ηξίγσλν ΚΜΛ είλαη νξζνγώλην.  

 

46. ΘΕΜΑ_4_13519 

Γίλεηαη νξζνγώλην παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ κε .    Σηελ ΑΒ ζεσξνύκε ζεκείν Δ ηέηνην, ώζηε 

.    Από ην κέζν Μ ηεο ΓΔ θέξνπκε παξάιιειε πξνο ηελ ΓΓ πνπ ηέκλεη ηελ ΒΓ ζην Κ. 

 α)  Να απνδείμεηε .    

 β)  Να απνδείμεηε όηη 2 2 .                                                   

 γ)  Φέξλνπκε ηελ ΔΚ πνπ ηέκλεη ηελ πξνέθηαζε ηεο ΓΓ ζην Ε. Να απνδείμεηε όηη .        

                                                 

47.   ΘΕΜΑ_4_13838 

 Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ  ΑΒ ΑΓ , κε Κ, Μ ηα κέζα 

ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΑΓ αληίζηνηρα. Ζ επζεία πνπ δηέξρεηαη από 

ηα ζεκεία Κ θαη Μ ηέκλεη ηηο εμσηεξηθέο δηρνηόκνπο ησλ γσληώλ 

Β θαη Γ ζηα ζεκεία Ζ θαη Ε αληίζηνηρα, όπσο θαίλεηαη ζην 

ζρήκα.   

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΚΜΓΒ είλαη ηζνζθειέο 

ηξαπέδην.   
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 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΒΓΕΖ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην.  

   

48. ΘΕΜΑ_4_13539 

Σην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ κε / /   

θαη ˆ 108 .    Σηε βάζε ΓΓ ζεσξνύκε ζεκείν Δ , ώζηε νη ΑΓ, ΑΔ 

λα ηξηρνηνκνύλ ηε γσλία ˆ .  

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΔ.           

 β)  Να απνδείμεηε όηη:  

  i.  ην ηξίγσλν ΑΓΔ είλαη ηζνζθειέο,      

  ii.  ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΔ είλαη ξόκβνο.    

                 

49. ΘΕΜΑ_4_1893 

Έζησ ΑΒΓΓ νξζνγώλην κε   ηέηνην ώζηε νη δηαγώληνί ηνπ λα ζρεκαηίδνπλ γσλία 60 .   

Από ην Γ θέξνπκε ΓΜ θάζεηε ζηελ ΑΓ.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη:    

  i. ην ζεκείν Μ είλαη κέζν ηνπ ΑΟ όπνπ Ο ην θέληξν ηνπ νξζνγσλίνπ,        ii. 
1

.
4

    

 β)  Αλ από ην Γ θέξνπκε ΓΝ θάζεηε ζηε ΒΓ, λα απνδείμεηε όηη ην ΜΝΓΓ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην. 

 

50. ΘΕΜΑ_4_1821 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξαπέδην  ˆ ˆ 90       κε  2      

θαη  Κ, Λ ηα κέζα ησλ ΒΓ θαη ΓΓ. Ζ παξάιιειε από ην Κ πξνο ηελ ΑΒ 

ηέκλεη ηελ ΑΛ ζην Ε . Να απνδείμεηε όηη: 

 α) ην Ε είλαη κέζν ηνπ ΑΛ ,    

β) 2    , 

 γ) ην ηεηξάπιεπξν ΕΚΓΛ είλαη ξόκβνο ,   

δ) ˆ 90 .    

 

51. ΘΕΜΑ_4_1815 

Γίλεηαη ηξαπέδην ΑΒΓΓ κε  / /   θαη  .     Αλ 

ε δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ̂  ηέκλεη ηελ ΑΒ ζην ζεκείν Μ , λα 

απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΑΓΜ  είλαη ηζνζθειέο,  

 β) ην ηξίγσλν ΜΒΓ είλαη ηζνζθειέο, 

 γ) ε ΓΜ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ̂  ηνπ ηξαπεδίνπ. 
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52. ΘΕΜΑ_4_1797 

 α)  Σε ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ ζεσξνύκε Κ, Λ, Μ, Ν ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΑ 

αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΚΛΜΝ είλαη ξόκβνο. 

 β)  Σε έλα ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ ηα κέζα Κ, Λ, Μ, Ν  ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΑ αληίζηνηρα είλαη 

θνξπθέο ξόκβνπ. Γηα λα ζρεκαηίδεηαη ξόκβνο, ην ΑΒΓΓ πξέπεη λα είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην; Να 

αηηηνινγήζεηε πιήξσο ηε ζεηηθή ή αξλεηηθή απάληεζή ζαο. 

 

53. ΘΕΜΑ_4_1791 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 90   θαη  ˆ 30 .     Φέξνπκε ην ύςνο ηνπ 

ΑΓ θαη ηε δηάκεζό ηνπ ΑΜ . Από ην Γ θέξνπκε θάζεηε ζηελ επζεία ΑΜ , ε νπνία 

ηελ ηέκλεη ζην Δ . Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΑΜΒ είλαη ηζόπιεπξν , 

 β)  ,
4


    

 γ)  ην ΑΓΔΓ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην . 

 

54. ΘΕΜΑ_4_1790 

Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ κε ηε γσλία ηνπ Β λα είλαη ίζε κε 

70  θαη ην ύςνο ηνπ ΑΔ. Έζησ Ε ζεκείν ηεο ΒΓ ώζηε .    

 α) Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΑΕΓΓ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην.  

 β) Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξαπεδίνπ ΑΕΓΓ . 

 γ) Αλ Μ ην κέζν ηνπ ΒΓ,  λα απνδείμεηε όηη  .
2


 

 

 

55. ΘΕΜΑ_4_1789 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε  ˆ 90    θαη ηπραίν ζεκείν Γ ηεο 

πιεπξάο ΑΒ . Έζησ Κ, Μ, Ν ηα κέζα ησλ ΓΓ , ΒΓ θαη ΒΓ αληίζηνηρα . 

Να απνδείμεηε όηη: 

 α) ην ηεηξάπιεπξν ΚΜΝΓ είλαη παξαιιειόγξακκν , 

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΚΜΝ είλαη ηζνζθειέο ηξαπέδην , 

 γ)  ε δηάκεζνο ηνπ ηξαπεδίνπ ΑΚΜΝ είλαη ίζε κε  
ΑΒ

.
2  

 

56. ΘΕΜΑ_4_1778 

Γίλεηαη νξζή γσλία ˆxOy  θαη ηα ζεκεία Α θαη Β ησλ εκηεπζεηώλ  Oy  θαη  Ox  

αληίζηνηρα κε .    Μηα επζεία    ε νπνία δελ είλαη παξάιιειε ζηελ 

ΑΒ δηέξρεηαη από ην Ο ώζηε ηα ζεκεία Α θαη Β λα είλαη ζην ίδην εκηεπίπεδν. 



 

 

 

 

14 

Τ
ξ
ά

π
εδα

 Θ
εκ

ά
ησ

λ
 ην

π
 Ηλ

ζ
ηηην

ύ
ην

π
 Δ

θ
π
α

ηδ
επ

ηηθ
ή

ο Π
ν
ι
ηηηθ

ή
ο 

 s
 c

 h
 o

 o
 l

 s
 .
 p

 a
 t

 a
 k

 i
 s

 .
 g

 r
 

Γ
εσ

κ
εηξ

ία
  Α

΄ Λ
π
θ
είν

π
 

Ζ θάζεηε από ην Α ζηελ    ηελ ηέκλεη ζην Γ θαη ε θάζεηε από ην Β ζηελ    ηελ ηέκλεη ζην Δ . Να 

απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΟΑΓ θαη ΟΔΒ είλαη ίζα , 

 β)  .     

 γ)  ,
2


   όπνπ Μ θαη Ν ηα κέζα ησλ ΑΒ θαη ΓΔ αληίζηνηρα . 

 δ)  ην ηξίγσλν ΓΜΔ είλαη νξζνγώλην θαη ηζνζθειέο . 

 

57. ΘΕΜΑ_4_1758 

Γίλεηαη θύθινο  ,R  κε δηάκεηξν ΑΒ θαη επζείεο 
1 2,   εθαπηόκελεο ηνπ 

θύθινπ ζηα άθξα ηεο δηακέηξνπ ΑΒ. Θεσξνύκε επζεία ε εθαπηνκέλε ηνπ 

θύθινπ ζε ζεκείν ηνπ Δ , ε νπνία ηέκλεη ηηο 
1   θαη  

2  ζηα Γ θαη Γ 

αληίζηνηρα. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη  .     

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΓΟΓ είλαη νξζνγώλην . 

 γ)  Να δηεξεπλήζεηε ην είδνο ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΑΒΓΓ αλάινγα κε ηε ζέζε ηνπ ζεκείνπ Δ ζην εκηθύθιην 

ΑΒ . 

 

58. ΘΕΜΑ_4_1757 

Θεσξνύκε ηξαπέδην, ηέηνην ώζηε  
1 1ˆ ˆ 90 , , .
4 3

            Δπηπιένλ, θέξνπκε  .    

 α) Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΔΓ είλαη νξζνγώλην. 

 β) Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΒΔΓ είλαη νξζνγώλην θαη ηζνζθειέο. 

 γ) Αλ Κ , Λ είλαη ηα κέζα ησλ ΒΔ θαη ΑΓ αληίζηνηρα, λα απνδείμεηε όηη ε ΑΓ δηέξρεηαη από ην κέζν ηνπ 

επζύγξακκνπ ηκήκαηνο ΒΚ . 

 

59. ΘΕΜΑ_4_1755 

 Σε ηζνζθειέο ηξαπέδην ΑΒΓΓ   AB / / ΓΓ  είλαη .    

 α) Να απνδείμεηε όηη ε ΒΓ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ .  

 β) Να πξνζδηνξίζεηε ηε ζέζε ελόο ζεκείνπ Δ, ώζηε ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΔΓ λα είλαη ξόκβνο . 

 γ) Αλ επηπιένλ είλαη  ˆ 120    θαη νη δηαγώληνη ηνπ ξόκβνπ ηέκλνληαη ζην ζεκείν Ο , λα ππνινγίζεηε 

ηηο γσλίεο ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΔΟΒΓ . 

 

60. ΘΕΜΑ_4_1747 

Γίλεηαη θύθινο   ,R   κε δηάκεηξν ΑΒ θαη δύν επζείεο  
1 2,    εθαπηνκέλεο ηνπ θύθινπ ζηα άθξα ηεο 

δηακέηξνπ ΑΒ . Έζησ όηη, κηα ηξίηε επζεία ε εθάπηεηαη ηνπ θύθινπ ζ’ έλα ζεκείν ηνπ Δ θαη ηέκλεη ηηο 
1  

θαη  
2  ζηα Γ θαη Γ αληίζηνηρα. 



 

 

 

 

15 

Τ
ξ
ά

π
εδα

 Θ
εκ

ά
ησ

λ
 ην

π
 Ηλ

ζ
ηηην

ύ
ην

π
 Δ

θ
π
α

ηδ
επ

ηηθ
ή

ο Π
ν
ι
ηηηθ

ή
ο 

 s
 c

 h
 o

 o
 l

 s
 .
 p

 a
 t

 a
 k

 i
 s

 .
 g

 r
 

Γ
εσ

κ
εηξ

ία
  Α

΄ Λ
π
θ
είν

π
 

 α)  Αλ ην ζεκείν Δ δελ είλαη ην κέζν ηνπ ηόμνπ ΑΒ , λα απνδείμεηε όηη: 

  i.  ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ είλαη ηξαπέδην ,  ii.   .     

 β)  Αλ ην ζεκείν Δ βξίζθεηαη ζην κέζν ηνπ ηόμνπ ΑΒ, λα απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΑΓΓΒ είλαη 

νξζνγώλην. Σηελ πεξίπησζε απηή λα εθθξάζεηε ηελ πεξίκεηξν ηνπ νξζνγσλίνπ ΑΓΓΒ σο ζπλάξηεζε ηεο 

αθηίλαο R ηνπ θύθινπ.  

 

61. ΘΕΜΑ_4_1742 

Τν ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ ηνπ ζρήκαηνο είλαη ξόκβνο. Θεσξνύκε 

 θαη  .   Να απνδείμεηε όηη: 

 α) Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΕΑΔ είλαη ηζνζθειέο . 

 β) Να απνδείμεηε όηη ε επζεία ΑΓ είλαη κεζνθάζεηνο ηνπ ηκήκαηνο 

ΕΔ . 

 γ) Αλ Μ θαη Ν ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ΑΓ θαη ΑΒ αληίζηνηρα, λα 

απνδείμεηε όηη ΜΝ // ΕΔ θαη .  
 

 

62. ΘΕΜΑ_4_1736 

Γίλεηαη ηξαπέδην ΑΒΓΓ (ΑΒ // ΓΓ) κε ηε γσλία ˆ 30    θαη έζησ  

Κ , Λ  ηα κέζα ησλ δηαγσλίσλ ηνπ. Οη κε παξάιιειεο πιεπξέο ηνπ 

ΓΑ θαη ΓΒ πξνεθηεηλόκελεο ηέκλνληαη θάζεηα ζην ζεκείν Δ .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 2 .    

 β)  Να απνδείμεηε όηη: .    

 γ)  Σε πνηα πεξίπησζε ην ΑΒΛΚ είλαη παξαιιειόγξακκν; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.  

 

63. ΘΕΜΑ_4_1735 

Θεσξνύκε επζεία    θαη δύν ζεκεία Α θαη Β εθηόο απηήο , ηα νπνία βξίζθνληαη ζην ίδην εκηεπίπεδν ζε 

ζρέζε κε ηελ    έηζη ώζηε, ε επζεία ΑΒ λα κελ είλαη θάζεηε ζηελ   . Έζησ   θαη    ηα ζπκκεηξηθά 

ζεκεία ησλ Α θαη Β αληίζηνηρα σο πξνο ηελ επζεία   .  

 α) Να απνδείμεηε όηη  / / .    

 β) Αλ ε κεζνθάζεηνο ηνπ ΑΒ ηέκλεη ηελ επζεία    ζην ζεκείν Κ , λα απνδείμεηε όηη ην Κ αλήθεη θαη ζηε 

κεζνθάζεην ηνπ .   

 γ) Να βξείηε ηε ζρέζε ηεο επζείαο ΑΒ κε ηελ επζεία    ώζηε ην ηεηξάπιεπξν     λα είλαη 

νξζνγώλην. Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 
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64.  ΘΕΜΑ_4_1767 

Γίλεηαη ηξαπέδην ΑΒΓΓ  / /   κε ˆ ˆ 90 ,      2     

θαη  ˆ ˆ3 .    Φέξλνπκε    πνπ ηέκλεη ηε δηαγώλην ΑΓ 

ζην  Μ . Φέξλνπκε ηελ ΑΔ πνπ ηέκλεη ηε δηαγώλην ΒΓ ζην Ν . 

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ˆ 45 ,    

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΔ είλαη παξαιιειόγξακκν, 

 γ)  .   

 

65. ΘΕΜΑ_4_1755 

Σε ηζνζθειέο ηξαπέδην  ΑΒΓΓ   ΑΒ / / ΓΓ  είλαη  .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ε ΒΓ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ .  

 β)  Να πξνζδηνξίζεηε ηε ζέζε ελόο ζεκείνπ Δ , ώζηε ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΔΓ λα είλαη ξόκβνο. 

 γ)  Αλ, επηπιένλ, ηζρύεη όηη ˆ 120    θαη νη δηαγώληνη ηνπ ξόκβνπ ηέκλνληαη ζην ζεκείν Ο , λα 

ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΔΟΒΓ. 

 

66. ΘΕΜΑ_4_1747 

Γίλεηαη θύθινο   ,R   κε δηάκεηξν ΑΒ θαη δύν επζείεο  
1 2ε , ε  εθαπηνκέλεο ηνπ θύθινπ ζηα άθξα ηεο 

δηακέηξνπ ΑΒ . Έζησ όηη, κηα ηξίηε επζεία  ε  εθάπηεηαη ηνπ θύθινπ ζ’ έλα ζεκείν ηνπ Δ θαη ηέκλεη ηηο  
1ε  

θαη  
2ε  ζηα Γ θαη Γ αληίζηνηρα. 

 α)  Αλ ην ζεκείν Δ δελ είλαη ην κέζν ηνπ ηόμνπ   , λα απνδείμεηε όηη: 

  i.  ην ηεηξάπιεπξν  ΑΒΓΓ  είλαη ηξαπέδην, 

  ii.  .     

 β)  Αλ ην ζεκείν  Δ  βξίζθεηαη ζην κέζν ηνπ ηόμνπ   , λα απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν  ΑΓΓΒ  είλαη 

νξζνγώλην. Σηελ πεξίπησζε απηή λα εθθξάζεηε ηελ πεξίκεηξν ηνπ νξζνγσλίνπ ΑΓΓΒ σο ζπλάξηεζε ηεο 

αθηίλαο  R  ηνπ θύθινπ.    

 


