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5.2  Παραλληλόγραμμα 

 

1.    ΘΕΜΑ_2_37015 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε   θαη Μ ην κέζν ηεο ΒΓ. Πξνεθηείλνπκε ηε δηάκεζν ΑΜ θαηά ηκήκα 

.   Από ην Α θέξνπκε παξάιιειε πξνο ηε ΒΓ ε νπνία ηέκλεη ηελ πξνέθηαζε ηεο ΓΓ ζην ζεκείν Δ.  

Nα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ είλαη παξαιιειόγξακκν, 

 β) 
AE

BM .
2


 

  

2.  ΘΕΜΑ_2_37008 

Έζησ νξζνγώλην ΑΒΓΓ  θαη ηα ζεκεία Ν θαη Κ ησλ ΑΒ θαη ΓΓ αληίζηνηρα, ηέηνηα ώζηε .   

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΝΓ θαη ΒΓΚ είλαη ίζα ,    

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΝΒΚΓ είλαη παξαιιειόγξακκν. 

 

3. ΘΕΜΑ_2_36225 

Έζησ παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ. Πξνεθηείλνπκε ηελ πιεπξά ΒΑ 

(πξνο ην Α) θαη ηελ πιεπξά ΓΓ (πξνο ην Γ) θαηά ηκήκαηα 

  θαη .     Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΓΔ θαη ΒΓΕ είλαη ίζα, 

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΔΒΕΓ είλαη παξαιιειόγξακκν. 

 

4. ΘΕΜΑ_2_36348 

Έζησ θύθινο κε θέληξν Ο θαη αθηίλα ξ. Θεσξνύκε θάζεηεο αθηίλεο ΟΑ, ΟΓ 

θαη εθαπηόκελν ζηνλ θύθιν ηκήκα ΑΒ  ηέηνην ώζηε .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηκήκαηα ΑΟ  θαη ΒΓ δηρνηνκνύληαη.  

 β)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΑΒΟΓ.  

 

5. ΘΕΜΑ_2_36327 

Γίλνληαη ηα παξαιιειόγξακκα ΑΒΓΓ θαη ΒΓΔΕ.  

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΓΔΕ είλαη παξαιιειόγξακκν, 

 β) ˆˆ .     
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6. ΘΕΜΑ_2_36164 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ ζην νπνίν ηζρύεη 2    θαη έζησ Μ ην κέζν ηεο 

ΒΓ. Αλ ε ΑΓ είλαη  δηάκεζνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΜ θαη Δ ζεκείν ζηελ 

πξνέθηαζή ηεο ώζηε .    Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΔΜ είλαη παξαιιειόγξακκν , 

  β)  .    

 

7. ΘΕΜΑ_2_36115 

Γίλεηαη ηζόπιεπξν ηξίγσλν ΑΒΓ . Σηελ πξνέθηαζε ηεο ΒΓ 

(πξνο ην κέξνο ηνπ Γ) ζεσξνύκε ηκήκα .    Φέξνπκε 

ηκήκα ΓΔ θάζεην ζηελ ΑΓ ζην ζεκείν ηεο Γ , ηέηνην ώζηε 

   (ηα Α θαη Δ είλαη ζην ίδην εκηεπίπεδν σο πξνο ηελ 

ΒΓ). 

 α)  Να βξείηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.                

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ΑΒΓΔ είλαη παξαιιειόγξακκν.  

 

8.   ΘΕΜΑ_2_36105 

Σε παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ  / /   κε   

θέξνπκε από ηηο θνξπθέο Α θαη Γ θαζέηνπο ζηε δηαγώλην 

ΒΓ, νη νπνίεο ηελ ηέκλνπλ ζε δηαθνξεηηθά ζεκεία Δ θαη Ε 

αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α) ,               

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΔΓΕ είλαη παξαιιειόγξακκν.  

 

9.  ΘΕΜΑ_2_36096 

Θεσξνύκε δύν παξάιιειεο επζείεο ε1 θαη ε2 θαη ηα ζεκεία 

Α, Β ζηελ ε1 θαη Γ θαη Γ ζηελ ε2 ώζηε ηα ηκήκαηα ΑΓ θαη 

ΒΓ λα ηέκλνληαη ζην κέζν Ο ηνπ ΒΓ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΟΒ θαη ΓΟΓ είλαη ίζα θαη λα αλαθέξεηε ηα 

ίζα θύξηα ζηνηρεία ηνπο αηηηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο. 

 β)  ην ΑΒΓΓ είλαη παξαιιειόγξακκν.  

 

10.   ΘΕΜΑ_2_36090 

 Σηηο πιεπξέο ΑΓ θαη ΒΓ παξαιιεινγξάκκνπ ΑΒΓΓ 

ζεσξνύκε ζεκεία E θαη Z, ηέηνηα ώζηε  ΑE = ΓZ . 

Αλ ε επζεία ΕΔ ηέκλεη ηηο πξνεθηάζεηο ησλ πιεπξώλ 

ΑΒ θαη ΓΓ ζηα ζεκεία H θαη Θ, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ˆˆ   
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 β)  ˆ ˆ    

 γ)      

 

11. ΘΕΜΑ_2_36089 

Θεσξνύκε παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ . Αλ νη δηρνηόκνη ησλ απέλαληη γσληώλ ̂  θαη ̂  ηέκλνπλ ηηο πιεπξέο 

ΑΒ θαη ΓΓ ζηα ζεκεία Δ θαη Ε αληίζηνηρα, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΔΓ θαη ΒΓΕ είλαη ίζα, 

 β) ην ηεηξάπιεπξν ΓΔΒΕ είλαη παξαιιειόγξακκν. 

  

12. ΘΕΜΑ_2_34783 

Θεσξνύκε παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θαη ηκήκαηα ,    θάζεηα 

ζηε δηαγώλην ΒΓ από ηηο θνξπθέο Α, Γ αληίζηνηρα. Αλ ηα ζεκεία 

θαη    δελ ηαπηίδνληαη, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  / / ,    

 β)  ,    

 γ)  ην ηεηξάπιεπξν     είλαη παξαιιειόγξακκν. 

 

13. ΘΕΜΑ_2_34425 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ε δηάκεζόο ηνπ ΑΜ. Σηελ πξνέθηαζε ηεο δηακέζνπ ΜΓ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΜΓ (πξνο 

ην Γ) ζεσξνύκε ζεκείν Δ ώζηε .   Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΜΓΔ είλαη παξαιιειόγξακκν, 

 β)  ε ΒΔ δηέξρεηαη από ην κέζν ηεο δηακέζνπ ΑΜ. 

 

14. ΘΕΜΑ_2_34423 

Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ κε 2   θαη Δ ην κέζν ηεο πιεπξάο ηνπ ΑΒ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΔΑΓ  είλαη ηζνζθειέο,   

 β)  ε ΓΔ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ̂ . 

 

15. ΘΕΜΑ_2_34395 

Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θαη Ο ην ζεκείν ηνκήο ησλ δηαγσλίσλ ηνπ. Θεσξνύκε ζεκείν Δ ηνπ 

ηκήκαηνο ΑΟ θαη ζεκείν Ε ηνπ ηκήκαηνο ΟΓ, ώζηε .   Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ,                   

 β)  ην ΓΔΒΕ είλαη παξαιιειόγξακκν. 

  

16. ΘΕΜΑ_2_34394 

Γίλεηαη ΑΒΓΓ παξαιιειόγξακκν κε 2 .    Φέξνπκε ηε δηρνηόκν ηεο γσλίαο ̂  ηνπ 

παξαιιεινγξάκκνπ, ε νπνία ηέκλεη ηελ ΑΒ ζην Δ. 
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 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΓΔ είλαη ηζνζθειέο. 

 β)  Δίλαη ην ζεκείν Δ κέζν ηεο πιεπξάο ΑΒ; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.             

 

17. ΘΕΜΑ_2_34391 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ. Από ην κέζν Μ ηεο πιεπξάο ΒΓ θέξνπκε 

επζύγξακκν ηκήκα ΜΓ ίζν θαη παξάιιειν πξνο ηελ πιεπξά ΒΑ θαη 

επζύγξακκν ηκήκα ΜΔ ίζν θαη παξάιιειν πξνο ηελ πιεπξά ΓΑ.   

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ,    

 β)  ηα ζεκεία Γ, Α θαη Δ βξίζθνληαη ζηελ ίδηα επζεία,  

 γ)  .                    

 

18.    ΘΕΜΑ_2_34389 

Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θαη ε δηαγώληόο ηνπ ΒΓ.  Από ηηο θνξπθέο Α θαη Γ θέξνπκε ηηο θάζεηεο 

ΑΔ θαη ΓΕ ζηε ΒΓ, πνπ ηελ ηέκλνπλ ζηα ζεκεία Δ θαη Ε αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΓΔ θαη ΓΒΕ είλαη ίζα,                

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΔΓΕ είλαη παξαιιειόγξακκν. 

                

19. ΘΕΜΑ_2_34388 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ, ζην νπνίν θέξνπκε ηηο δηακέζνπο ηνπ ΒΜ θαη ΓΝ. Πξνεθηείλνπκε ηελ ΒΜ (πξνο ην 

Μ) θαηά ηκήκα   θαη ηελ ΓΝ (πξνο ην Ν) θαηά ηκήκα ΝΔ ΓΝ .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ΑΓ // ΒΓ θαη ΑΔ // ΒΓ.  

 β)  Δίλαη ηα ζεκεία Δ, Α θαη Γ ζπλεπζεηαθά; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.  

 

20. ΘΕΜΑ_2_34386 

Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ κε 2 .    Πξνεθηείλνπκε ηελ πιεπξά ΑΓ (πξνο ην κέξνο ηνπ Γ) 

θαηά ηκήκα     θαη θέξνπκε ηελ ΒΔ πνπ ηέκλεη ηε ΓΓ ζην ζεκείν Ζ.  Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΒΑΔ είλαη ηζνζθειέο,                               

 β)  ην ΓΔΓΒ είλαη παξαιιειόγξακκν,                   

 γ)  ε ΑΖ είλαη δηάκεζνο ηνπ ΒΑΔ ηξηγώλνπ.  

              

21.   ΘΕΜΑ_2_13834 

 Σε ηπραίν ηξίγσλν ΑΒΓ θέξνπκε ηε δηάκεζό ηνπ ΑΜ. Πξνεθηείλνπκε ηελ πιεπξά ΒΓ πξνο ην κέξνο ηνπ Β 

θαηά ηκήκα     θαη πξνο ην κέξνο ηνπ Γ θαηά ηκήκα  ,   επίζεο πξνεθηείλνπκε ηε δηάκεζν 

ΑΜ θαηά ηκήκα .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΜΕ θαη ΔΜΖ είλαη ίζα.                          

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΑΖΔΕ είλαη παξαιιειόγξακκν.  
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22.   ΘΕΜΑ_2_13833 

 Σην δηπιαλό ζρήκα ην ΓΓ είλαη ύςνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ, ην ΔΖ είλαη 

ύςνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΔ θαη ε ΒΑ είλαη δηάκεζνο ηνπ ηξηγώλνπ 

ΒΔΓ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΓΓ θαη ΑΔΖ είλαη ίζα.                             

 β)  Να απνδείμεηε όηη .     

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΓΓΔΖ είλαη παξαιιειόγξακκν.  

 

23.   ΘΕΜΑ_2_13829 

 Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θαη Ο ην ζεκείν ηνκήο ησλ δηαγσλίσλ ηνπ. Θεσξνύκε ηα ζεκεία Δ θαη Ε 

ησλ ηκεκάησλ ΑΟ θαη ΓΟ αληίζηνηρα, ηέηνηα ώζηε .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΔΓ θαη ΓΕΒ είλαη ίζα.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΓΔΒΕ είλαη παξαιιειόγξακκν.  

 

24.   ΘΕΜΑ_2_13825 

 Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ. Από ην κέζν Μ ηεο ΒΓ γξάθνπκε επζύγξακκν ηκήκα ΜΓ ίζν θαη παξάιιειν πξνο 

ηελ ΒΑ θαη έλα άιιν επζύγξακκν ηκήκα ΜΔ ίζν θαη παξάιιειν πξνο ηελ ΓΑ (ηα ζεκεία Γ θαη Δ 

βξίζθνληαη ζην εκηεπίπεδν πνπ νξίδεηαη από ηε ΒΓ θαη ην ζεκείν Α). Να απνδείμεηε όηη:   

 α)  ηα ηεηξάπιεπξα ΑΓΜΒ θαη ΑΓΜΔ είλαη παξαιιειόγξακκα,                 

 β)  .    

  

25.   ΘΕΜΑ_2_13816 

 Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ ηέηνην, 

ώζηε   θαη Μ ην κέζν ηεο ΒΓ. 

Πξνεθηείλνπκε ηελ ΑΜ πξνο ην Μ θαηά 

ηκήκα  .    Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΔΓ είλαη παξαιιειόγξακκν.    

 β)  ηα ζεκεία Γ, Γ θαη Δ είλαη ζπλεπζεηαθά.     

 

26. ΘΕΜΑ_2_13755 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ. Από ηελ θνξπθή Α θέξνπκε επζεία (ε) 

παξάιιειε πξνο ηε ΒΓ. Από ην ηπραίν ζεκείν Γ ηεο πιεπξάο 

ΒΓ θέξνπκε ηηο παξάιιειεο πξνο ηελ ΑΒ θαη ΑΓ, νη νπνίεο 

ηέκλνπλ ηελ επζεία (ε) ζηα ζεκεία Δ θαη Ε αληίζηνηρα. Να 

απνδείμεηε όηη : 

 α)  ηα ηεηξάπιεπξα ΕΑΓΓ θαη ΑΒΓΔ είλαη παξαιιειό-

γξακκα.  

 β) ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΔΕ είλαη ίζα.  
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27.  ΘΕΜΑ_3_11897 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ε δηάκεζνο ηνπ ΑΜ. Σηελ πξνέθηαζε ηεο ΑΓ πξνο ην Γ παίξλνπκε ηκήκα 

ΓΓ ΑΓ.  Από ην Γ θέξλνπκε παξάιιειε πξνο ηελ ΑΜ πνπ ηέκλεη ηελ πξνέθηαζε ηεο ΒΓ ζην Δ.  

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ,     

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΜΓΔ είλαη παξαιιειόγξακκν , 

 γ) ˆˆ ˆΒ ΒΑΜ ΓΔΓ .                                                  

 

28. ΘΕΜΑ_4_37166 

Σην παξαθάησ ζρήκα θαίλνληαη νη ζέζεηο ζην ράξηε πέληε ρσξηώλ Α, 

Β, Γ, Γ θαη Δ θαη νη δξόκνη πνπ ηα ζπλδένπλ. Τν ρσξηό Δ ηζαπέρεη 

από ηα ρσξηά Β, Γ θαη επίζεο από ηα ρσξηά Α θαη Γ. 

 α)  Να  απνδείμεηε όηη:  

  i.  ε απόζηαζε ησλ ρσξηώλ Α θαη Β είλαη ίζε κε ηελ απόζηαζε 

ησλ ρσξηώλ Γ θαη Γ ,     

  ii.  αλ νη δξόκνη ΑΒ θαη ΓΓ έρνπλ δπλαηόηεηα λα πξνεθηαζνύλ, λα 

απνδείμεηε όηη απνθιείεηαη λα ζπλαληεζνύλ,  

  iii. ηα ρσξηά Β θαη Γ ηζαπέρνπλ από ηνλ δξόκν ΑΓ.                 

 β)  Να πξνζδηνξίζεηε γεσκεηξηθά ην ζεκείν ηνπ δξόκνπ ΑΓ πνπ ηζαπέρεη από ηα ρσξηά Α θαη Γ.    

             

29. ΘΕΜΑ_4_37160 

Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ, ΑΓ ε δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ̂ θαη Μ ην κέζνλ ηεο 

ΑΒ. Ζ θάζεηε από ην Μ ζηελ ΑΓ ηέκλεη ην ΑΓ ζην Δ. Ζ παξάιιειε 

από ην Β ζην ΑΓ ηέκλεη ηελ πξνέθηαζε ηεο ΑΓ ζην Κ θαη ηελ 

πξνέθηαζε ηεο ΔΜ ζην Λ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΔΜ, ΜΒΛ θαη ΑΒΚ είλαη ηζνζθειή,   

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΛΒΔ είλαη παξαιιειόγξακκν.  

                          

30. ΘΕΜΑ_4_37131 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ, κε  ΑΚ δηρνηόκν ηεο γσλίαο Α. Σηελ πξνέθηαζε 

ηεο ΑΚ ζεσξνύκε ζεκείν Γ ώζηε ΑΚ = ΚΓ. Ζ παξάιιειε από ην Γ πξνο 

ηελ ΑΒ ηέκλεη ηηο ΑΓ θαη ΒΓ ζηα Δ θαη Ε αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΑΔΓ είλαη ηζνζθειέο,      

 β)  ε ΔΚ είλαη κεζνθάζεηνο ηεο ΑΓ ,               

 γ)  ηα ηξίγσλα ΑΚΒ θαη ΚΓΕ είλαη ίζα,                                

 δ)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΕΓΒ είλαη παξαιιειόγξακκν.   
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31. ΘΕΜΑ_4_37117 

Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ΑΓ ε δηρνηόκνο ηεο γσλίαο Α, γηα 

ηελ νπνία ηζρύεη ΑΓ = ΓΓ. Ζ ΓΔ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο 

Α ̂Β θαη ε ΓΕ παξάιιειε ζηελ ΑΒ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηκήκαηα ΔΓ θαη ΑΓ είλαη παξάιιεια,      

 β)  ην ηξίγσλν ΔΑΓ είλαη ηζνζθειέο,    

 γ)  ηα ηκήκαηα ΑΓ θαη ΔΕ δηρνηνκνύληαη.   

                            

32. ΘΕΜΑ_4_37108 

Σε παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ ζεσξνύκε ζεκεία Δ, Ε, Ζ, Θ ζηηο 

πιεπξέο ΑΒ, ΒΓ, ΓΓ, ΓΑ  αληίζηνηρα, κε ΑΔ = ΓΖ θαη ΒΕ = ΓΘ. 

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΔΓΖ είλαη παξαιιειόγξακκν,                                                            

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΔΕΖΘ  είλαη παξαιιειόγξακκν,                                                          

 γ)  ηα ηκήκαηα ΑΓ, ΒΓ, ΔΖ θαη ΕΘ  δηέξρνληαη από ην ίδην 

ζεκείν.                                     

 

33.  ΘΕΜΑ_4_37102 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  Α̂ 90  . Φέξνπκε ηε δηάκεζν ηνπ 

ΑΜ ηελ νπνία πξνεθηείλνπκε (πξνο ην κέξνο ηνπ Μ) θαηά ηκήκα 

ΜΓ ΑΜ.  Θεσξνύκε επζεία ΓΚ θάζεηε ζηε ΒΓ,  ε νπνία ηέκλεη ηε 

δηρνηόκν ηεο γσλίαο  ̂ ζην Δ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ είλαη νξζνγώλην,      

 β) 
Β̂ˆΚΔΒ 90 ,
2

          

 γ)  ΓΔ = ΒΓ .            

34.  ΘΕΜΑ_4_13845 

Οη θύθινη    Κ,R , Λ,ξ  εθάπηνληαη εμσηεξηθά ζην ζεκείν Α. 

Φέξνπκε ηπραία επζεία ε νπνία δηέξρεηαη από ην Α θαη δελ πεξλάεη 

από ηα θέληξα ησλ θύθισλ, ηέκλεη ηνπο θύθινπο αληίζηνηρα ζηα 

ζεκεία Β θαη Γ. Φέξνπκε ηηο εθαπηόκελεο  ε  θαη  δ  ζηα ζεκεία 

Β θαη Γ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α) ˆ ˆΚΒΑ ΛΓΑ,        

 β)    ε / / δ ,         

 γ)  Να εμεηάζεηε ζε πνηα πεξίπησζε ην ηεηξάπιεπξν ΚΓΛΒ ζα είλαη παξαιιειόγξακκν;  

  Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζε ζαο.  
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35. ΘΕΜΑ_4_1877 

Έζησ παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ κε Ο ην ζεκείν ηνκήο ησλ 

δηαγσλίσλ ηνπ θαη Κ ην κέζν ηνπ ΓΓ. Πξνεθηείλνπκε ην 

ηκήκα ΟΚ θαηά ηκήκα ΚΕ = ΚΟ . Ζ ΒΕ ηέκλεη ηε δηαγώλην 

ΑΓ ζην Θ . Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηκήκαηα ΟΓ θαη ΒΕ δηρνηνκνύληαη, 

 β)  ΑΟ = ΓΕ , 

 γ)  ηα ηξίγσλα ΑΟΒ θαη ΓΕΓ είλαη είλαη ίζα. 

 

36. ΘΕΜΑ_4_1810 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ. Από ην κέζν Μ ηνπ ΒΓ θέξνπκε επζύγξακκν ηκήκα ΜΓ ίζν θαη παξάιιειν κε ην 

ΒΑ θαη επζύγξακκν ηκήκα ΜΔ ίζν θαη παξάιιειν κε ην ΓΑ (ηα ζεκεία Γ θαη Δ είλαη ζην εκηεπίπεδν πνπ 

νξίδεηαη από ην ΒΓ θαη ην ζεκείν Α). Να απνδείμεηε όηη:  

 α) ηα ζεκεία Γ, Α, Δ είλαη ζπλεπζεηαθά,  

 β)  ε πεξίκεηξνο ηνπ ηξηγώλνπ ΜΓΔ είλαη ίζε κε ηελ πεξίκεηξν ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ . 

 γ)  Όηαλ έλαο θαζεγεηήο έζεζε ζηνπο καζεηέο ηνπ ην εξώηεκα 

αλ ηα ζεκεία Γ, Α, Δ είλαη ζπλεπζεηαθά, έλαο από απηνύο 

έθαλε ην παξαθάησ ζρήκα θαη απάληεζε σο εμήο: 

 « 1 1
ˆΕ̂ Α  (εληόο ελαιιάμ ησλ ΑΒ//ΜΓ πνπ ηέκλνληαη από 

ΑΕ) , 2
ˆ ˆΑΓΕ Α  (εληόο εθηόο θη επί ηα απηά κέξε ησλ 

ΑΒ//ΜΓ πνπ ηέκλνληαη από ΓΔ) . Όκσο  1 3
ˆ ˆΕ̂ Α ΑΓΕ 180     (άζξνηζκα γσληώλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΕ).  

Άξα ζύκθσλα κε ηα πξνεγνύκελα έρνπκε: 1 2 3
ˆ ˆ ˆΑ Α Α 180 .      

Οπόηε ηα ζεκεία Γ, Δ θαη Α είλαη ζπλεπζεηαθά.» 

Όκσο ν θαζεγεηήο είπε όηη ππάξρεη ιάζνο ζην ζπιινγηζκό. Μπνξείηε λα εληνπίζεηε ην ιάζνο ηνπ 

καζεηή; 

 

37. ΘΕΜΑ_4_1805 

Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θαη ζηελ πξνέθηαζε ηεο ΑΓ 

ζεσξνύκε ζεκείν Δ ηέηνην ώζηε ΓΔ = ΓΓ ελώ ζηελ πξνέθηαζε 

ηεο ΑΒ ζεσξνύκε ζεκείν Ε ηέηνην ώζηε ΒΕ = ΒΓ . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη:  i. ˆ ˆ    ,  ii. ηα ζεκεία Ε, Γ, Δ 

είλαη ζπλεπζεηαθά. 

 β)  Έλαο καζεηήο γηα λα απνδείμεη όηη ηα ζεκεία Ε, Γ, Δ είλαη 

ζπλεπζεηαθά αλέπηπμε ηνλ παξαθάησ ζπιινγηζκό: 

  «Έρνπκε: ˆ ˆ    (σο εληόο εθηόο θαη επί ηα απηά κέξε ησλ παξαιιήισλ ΓΔ θαη ΒΓ πνπ ηέκλνληαη 

από ηε ΕΔ) θαη ˆˆ    (σο εληόο ελαιιάμ ησλ παξαιιήισλ ΓΔ θαη ΒΓ πνπ ηέκλνληαη από ηελ ΓΓ).  

  Όκσο ˆˆ ˆΓΓΔ ΓΓΔ ΓΔΓ 180     (σο άζξνηζκα ησλ γσληώλ ηνπ ηξηγώλνπ ΓΔΓ). Άξα, ζύκθσλα κε ηα  
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  πξνεγνύκελα ηζρύεη όηη: ˆ ˆ ˆΓΓΔ ΒΓΓ ΒΓΕ 180 .     Οπόηε ηα ζεκεία Ε, Γ θαη Δ είλαη ζπλεπζεηαθά.» 

 Όκσο ν θαζεγεηήο ππέδεημε έλα ιάζνο ζην ζπιινγηζκό απηό. Να βξείηε ην ιάζνο ζην ζπγθεθξηκέλν 

ζπιινγηζκό. 

 

38. ΘΕΜΑ_4_1785 

Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ , κε ΑΒ > ΑΓ . Θεσξνύκε 

ζεκεία Κ , Λ  ησλ ΑΓ θαη ΑΒ αληίζηνηρα ώζηε ΑΚ = ΑΛ . Έζησ 

Μ ην κέζν ηνπ ΚΛ θαη ε πξνέθηαζε ηνπ ΑΜ (πξνο ην Μ) ηέκλεη 

ηε ΓΓ ζην ζεκείν Δ . Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΑΓ = ΓΔ , 

 β)  ΒΓ + ΓΔ = ΑΒ , 

 γ)  ˆΒ̂ 2ΑΛΚ . 

 

39. ΘΕΜΑ_4_1746 

Σην θπξηό εμάγσλν ΑΒΓΓΔΕ ηζρύνπλ ηα εμήο: ˆ ˆ ˆˆ ˆˆα β , γ δ , ε δ .    

 α)  Να ππνινγίζεηε ην άζξνηζκα  ˆ ˆˆα γ ε .   

 β)  Αλ νη πιεπξέο ΑΕ θαη ΓΔ πξνεθηεηλόκελεο ηέκλνληαη ζην Ζ θαη 

νη πιεπξέο ΑΒ θαη ΓΓ πξνεθηεηλόκελεο ηέκλνληαη ζην Θ , λα 

απνδείμεηε όηη: 

  i.  νη γσλίεο ̂  θαη  ̂   είλαη παξαπιεξσκαηηθέο , 

  ii.  ην ηεηξάπιεπξν ΑΘΓΖ είλαη παξαιιειόγξακκν. 

 

40. ΘΕΜΑ_4_1731 

Έζησ όηη Δ θαη Ε είλαη ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΓΓ παξαιιεινγξάκκνπ ΑΒΓΓ αληίζηνηρα. Αλ γηα ην 

παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ επηπιένλ ηζρύεη όηη ΑΒ > ΑΓ θαη ε γσλία ̂  είλαη ακβιεία, λα εμεηάζεηε αλ είλαη 

αιεζείο νη αθόινπζνη ηζρπξηζκνί: 

 Ιστσρισμός 1: Τν ηεηξάπιεπξν ΓΔΒΕ είλαη παξαιιειόγξακκν. 

 Ιστσρισμός 2: Τα ηξίγσλα ΑΓΔ θαη ΒΓΕ είλαη ίζα. 

 Ιστσρισμός 3: Τα ηξίγσλα ΑΓΔ θαη ΒΓΕ είλαη ηζνζθειή. 

 α)  Σηελ πεξίπησζε πνπ ζεσξείηε όηη θάπνηνο ηζρπξηζκόο είλαη αιεζήο λα ηνλ απνδείμεηε. 

 β)  Σηελ πεξίπησζε πνπ θάπνηνο ηζρπξηζκόο δελ είλαη αιεζήο, λα βξείηε ηε ζρέζε ησλ δηαδνρηθώλ πιεπξώλ 

ηνπ παξαιιεινγξάκκνπ ώζηε λα είλαη αιεζήο. Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

41. ΘΕΜΑ_4_1730 

Έζησ όηη Δ θαη Ε είλαη ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΓΓ παξαιιεινγξάκκνπ ΑΒΓΓ αληίζηνηρα. Αλ γηα ην 

παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ επηπιένλ ηζρύεη  ΑΒ > ΑΓ , λα εμεηάζεηε αλ είλαη αιεζείο ή όρη νη αθόινπζνη 

ηζρπξηζκνί: 

 Ιστσρισμός 1: Τν ηεηξάπιεπξν ΓΔΒΕ είλαη παξαιιειόγξακκν. 
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 Ιστσρισμός 2: ˆ ˆ .    

 Ιστσρισμός 3: Οη ΓΔ θαη ΒΕ είλαη δηρνηόκνη ησλ απέλαληη γσληώλ ̂  θαη ̂ . 

 α)  Σηελ πεξίπησζε πνπ ζεσξείηε όηη θάπνηνο ηζρπξηζκόο είλαη αιεζήο λα ηνλ απνδείμεηε. 

 β)  Σηελ πεξίπησζε πνπ θάπνηνο ηζρπξηζκόο δελ είλαη αιεζήο, λα βξείηε ηε ζρέζε ησλ δηαδνρηθώλ πιεπξώλ 

ηνπ παξαιιεινγξάκκνπ ώζηε λα είλαη αιεζήο. Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

42. ΘΕΜΑ_4_1709 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ , ζην νπνίν ε εμσηεξηθή ηνπ γσλία ˆ   είλαη δηπιάζηα ηεο εζσηεξηθήο ηνπ γσλίαο ̂ . 

Από ηελ θνξπθή Α δηέξρεηαη εκηεπζεία Αx // ΒΓ ζην εκηεπίπεδν (ΑΒ, Γ) . Σηελ εκηεπζεία Αx ζεσξνύκε 

ζεκείν Γ ηέηνην ώζηε  ΑΓ = ΒΓ . Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ε ΒΓ δηέξρεηαη από ην κέζν ηνπ ηκήκαηνο ΑΓ , 

 β)  ε ΓΓ είλαη δηρνηόκνο ηεο ˆ ,  

 γ)  ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο. 

 

43. ΘΕΜΑ_4_13742 

 Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΑΒ = ΑΓ θαη Μ ην κέζν ηεο βάζεο ηνπ ΒΓ. Φέξνπκε ΒΚ   ΒΓ έηζη 

ώζηε ΒΚ = ΑΓ (ην ζεκείν Κ είλαη ζην εκηεπίπεδν πνπ δελ αλήθεη ην Α).  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ΑΜ // ΒΚ θαη ΑΒ = ΒΚ. 

 β)  Να δείμεηε όηη ε ΑΚ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆΒΑΜ.  

 γ)  Να απνδείμεηε όηη 
Γ̂ˆΒΚΑ 45 .
2

    

 δ)  Μπνξεί ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΚΜ λα είλαη παξαιιειόγξακκν; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.  

 

 

 

  

 

 


