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5.3  Ορθογώνιο  

 

1. ΘΕΜΑ_2_36339 

ην ζρήκα πνπ αθνινπζεί, ην Μ  είλαη ην κέζν ηεο πιεπξάο ΒΓ ηξηγώλνπ 

ΑΒΓ, θαη ηα ηκήκαηα ΒΓ θαη ΔΓ είλαη θάζεηα ζηε ΒΓ ζηα ζεκεία Β, Γ 

αληίζηνηρα, ηέηνηα ώζηε .   Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηκήκαηα ΒΓ θαη ΓΔ είλαη ίζα,  

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΒΓΔΓ είλαη νξζνγώλην παξαιιειόγξακκν.  

 

2. ΘΕΜΑ_2_36353 

ε θύθιν θέληξνπ  Ο  θαη αθηίλαο  ξ  θέξνπκε δπν δηακέηξνπο ηνπ ΑΒ θαη ΓΓ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  νη ρνξδέο ΑΓ θαη ΒΓ ηνπ θύθινπ είλαη ίζεο,               

 β)  ην ηεηξάπιεπξν κε θνξπθέο ηα ζεκεία Α, Γ, Β θαη Γ είλαη νξζνγώλην.   

                 

3. ΘΕΜΑ_2_36175 

ην δηπιαλό ζρήκα ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ είλαη παξαιιειόγξακκν 

θαη ην ΑΓΓΔ είλαη νξζνγώλην.  

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ζεκείν Α είλαη κέζν ηνπ ΒΔ,  

 β)  ην ηξίγσλν ΒΔΓ είλαη ηζνζθειέο,  

 γ) ˆˆ .                     

 

4. ΘΕΜΑ_2_34781 

ε νξζνγώλην ΑΒΓΓ ζεσξνύκε ηα κέζα Μ θαη Ν ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ θαη ΓΓ αληίζηνηρα.  

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  .    

 β)  ε επζεία πνπ νξίδνπλ ηα ζεκεία Μ θαη Ν είλαη κεζνθάζεηνο ηνπ ηκήκαηνο ΓΓ. 

  

5. ΘΕΜΑ_4_37167 

Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ κε   θαη νη 

δηρνηόκνη ησλ γσληώλ ηνπ ΑΡ, ΒΔ, Γ θαη ΓΣ (όπνπ Ρ, Δ 

ζηελ ΓΓ θαη , Σ ζηελ ΑΒ) ηέκλνληαη ζηα ζεκεία Κ, Λ, M 

θαη N όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΓΔΒΣ είλαη παξαιιειόγξακκν,      

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΚΛΜΝ είλαη νξζνγώλην,   

 γ)  / / ,     

 δ)  .  
 

   

 



 

 

 

 

2 

Σ
ξ
ά

π
εδα

 Θ
εκ

ά
ησ

λ
 ην

π
 Ηλ

ζ
ηηην

ύ
ην

π
 Δ

θ
π
α

ηδ
επ

ηηθ
ή

ο Π
ν
ι
ηηηθ

ή
ο 

 s
 c

 h
 o

 o
 l

 s
 .
 p

 a
 t

 a
 k

 i
 s

 .
 g

 r
 

Γ
εσ

κ
εηξ

ία
  Α

΄ Λ
π
θ
είν

π
 

6. ΘΕΜΑ_4_37083 

ηε δηπιαλή εηθόλα θαίλεηαη κηα θξεκάζηξα ηνίρνπ ε 

νπνία απνηειείηαη από έμη ίζα επζύγξακκα θνκκάηηα μύινπ 

(ΑΓ, ΒΓ, ΓΕ, ΓΖ, ΕΚ, ΖΛ) πνπ είλαη ζηεξεσκέλα κε 

έληεθα θαξθηά (Α, Β, Γ, Γ, Θ, Δ, Μ, Ζ, Κ, Λ, Ε). Αλ ην 

ζεκείν Θ, είλαη κέζν ησλ ηκεκάησλ ΑΓ θαη ΒΓ ελώ ην 

ζεκείν Δ είλαη κέζν ησλ ηκεκάησλ ΓΕ θαη ΓΖ, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΓΖΕΓ είλαη νξζνγώλην,  

 β)  ηα ζεκεία Β, Γ, Ε είλαη ζπλεπζεηαθά,  

 γ) ην ηεηξάπιεπξν ΑΓΕΓ είλαη παξαιιειόγξακκν.  

 

7. ΘΕΜΑ_4_34326 

Έζησ θύθινο θέληξνπ Ο θαη ΑΓ κηα δηάκεηξόο ηνπ. Θεσξνύκε δπν ίζεο 

ρνξδέο ΑΓ, ΒΓ θαη ρνξδέο ΓΓ, ΑΒ ηέηνηεο ώζηε λα είλαη θάζεηεο ζηηο 

ΑΓ, ΒΓ αληίζηνηρα. Έζησ Κ θαη Λ ηα κέζα ησλ ρνξδώλ ΓΓ θαη ΒΓ 

αληίζηνηρα.    

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  νη ρνξδέο ΑΒ θαη ΓΓ είλαη παξάιιειεο,                  

 β)  ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ είλαη νξζνγώλην παξαιιειόγξακκν,  

 γ)  ε ΒΓ είλαη δηάκεηξνο ηνπ θύθινπ,  

 δ)  ην ηεηξάπιεπξν ΟΚΓΛ είλαη νξζνγώλην.  

 

8. ΘΕΜΑ_4_14887 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ   ,    θαη ηπραίν ζεκείν Μ 

ηεο πιεπξάο ΒΓ. Από ην ζεκείν Μ θέξνπκε επζεία θάζεηε ζηελ 

πιεπξά ΒΓ πνπ ηέκλεη ηηο επζείεο ΑΒ θαη ΑΓ ζηα ζεκεία Δ θαη Θ 

αληίζηνηρα. Αλ ΑΓ θαη ΑΖ ηα ύςε ησλ ηξηγώλσλ ΑΒΓ θαη ΑΘΔ 

αληίζηνηρα, λα απνδείμεηε όηη:  

 α)  ˆΓΑΖ 90 ,         

 β)  ην ηξίγσλν ΑΘΔ είλαη ηζνζθειέο,       

 γ)  2 .           

 

9. ΘΕΜΑ_4_13699 

Γίλνληαη δπν θύθινη  1Κ,ξ  θαη  2Λ,ξ  πνπ εθάπηνληαη εμσηεξηθά ζε ζεκείν Α. Έζησ όηη κηα επζεία  ε

εθάπηεηαη εμσηεξηθά ζηνπο δπν θύθινπο ζε ζεκεία ηνπο Β θαη Γ αληίζηνηρα θαη όηη ε εζσηεξηθή 

εθαπηνκέλε  δ  ησλ θύθισλ ζην ζεκείν επαθήο ηνπο Α ηέκλεη ηελ επζεία  ε  ζε ζεκείν Μ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  νη επζείεο ΚΒ θαη ΛΜ ηέκλνληαη ζε ζεκείν, έζησ Γ ,           
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  ii.  ην ηξίγσλν ΓΚΛ είλαη ηζνζθειέο.   

 β)  Με πνηα ζρέζε πξέπεη λα ζπλδένληαη νη αθηίλεο ξ1 θαη ξ2 ησλ δύν θύθισλ ώζηε ην ηζνζθειέο ηξίγσλν 

ΓΚΛ λα είλαη νξζνγώλην; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

10. ΘΕΜΑ_4_13746 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ε δηάκεζόο ηνπ ΑΓ. ηελ πξνέθηαζε ηεο δηακέζνπ ΑΓ πξνο ην Γ παίξλνπκε 

ζεκείν Δ, έηζη ώζηε  .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη : 

  i.  ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΔΓΓ είλαη ίζα.  

  ii.  ε δηάκεζνο ΑΓ είλαη κηθξόηεξε από ην εκηάζξνηζκα ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΑΓ πνπ ηελ πεξηέρνπλ.  

 β)  Αλ ζην ηξίγσλν ΑΒΓ ην δηπιάζην ηεο δηακέζνπ ΑΓ ηζνύηαη κε ηελ πιεπξά ΒΓ, λα ραξαθηεξίζεηε ην 

είδνο ηνπ ηεηξάπιεπξνπ ΑΒΔΓ θαη ην είδνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη λα αηηηνινγήζεηε ηηο απαληήζεηο ζαο. 

 

11. ΘΕΜΑ_4_1879 

 Έζησ θύθινο κε θέληξν Ο θαη δηάκεηξν ΑΒ . Φέξλνπκε ρνξδή 

/ /   κε  Κ  ην κέζν ηεο. Από ην Γ θέξλνπκε ην ηκήκα ΓΔ 

θάζεην ζηε ΓΓ .   

 Να απνδείμεηε: 

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΚΓΟΔ  είλαη παξαιιειόγξακκν, 

 β)  
ˆΓΟΓˆΓΔΚ ,
2

  

 γ)  ΚΔ ΚΒ .  

 

12. ΘΕΜΑ_4_1816 

 Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε   θαη ζεκείν Γ ζηελ 

πξνέθηαζε ηεο ΒΓ.  Από ην Γ θέξνπκε ΓΚ θάζεηε ζηελ ΑΒ θαη ΓΔ 

θάζεηε ζηελ πξνέθηαζε ηεο ΑΓ. Από ην ζεκείν Γ θέξνπκε ΓΖ 

θάζεηε ζηελ ΑΒ θαη ΓΕ θάζεηε ζηελ ΚΓ . Να απνδείμεηε όηη: 

 α) ε γσλία ˆ   είλαη ίζε κε ηε γσλία  ˆ ,  

 β) ε ΓΓ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ ,  

 γ) ην ηξίγσλν ΓΕΔ είλαη ηζνζθειέο , 

 δ) .    

 

13.   ΘΕΜΑ_4_1800 

 Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε  ,    ηπραίν ζεκείν Μ ηεο βάζεο ηνπ 

ΒΓ θαη ην ύςνο ηνπ ΒΖ . Από ην Μ θέξνπκε θάζεηεο ΜΓ , ΜΔ θαη ΜΘ ζηηο ΑΒ 

, ΑΓ θαη ΒΖ αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη:  

 α)  ην ηεηξάπιεπξν ΜΔΖΘ είλαη νξζνγώλην , 
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 β)  ,    

 γ)  .   

 

14. ΘΕΜΑ_4_1758 

 Γίλεηαη θύθινο  ,R  κε δηάκεηξν ΑΒ θαη επζείεο 
1 2ε , ε  εθαπηνκέλεο ηνπ 

θύθινπ ζηα άθξα ηεο δηακέηξνπ ΑΒ. Θεσξνύκε επζεία ε, εθαπηνκέλε ηνπ 

θύθινπ ζε ζεκείν ηνπ Δ, ε νπνία ηέκλεη ηηο 
1ε θαη 

2ε  ζηα Γ θαη Γ αληίζηνηρα.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη     . 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΓΟΓ είλαη νξζνγώλην. 

 γ)  Να δηεξεπλήζεηε ην είδνο ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΑΒΓΓ αλάινγα κε ηε ζέζε 

ηνπ ζεκείνπ Δ ζην εκηθύθιην ΑΒ . 

 

15.   ΘΕΜΑ_4_1733 

Έζησ  
1 2ε , ε  δύν θάζεηεο επζείεο πνπ ηέκλνληαη ζην Ο θαη ηπραίν ζεκείν Μ ηνπ επηπέδνπ πνπ δελ αλήθεη 

ζηηο επζείεο. 

 α) Αλ  Μ1 είλαη ην ζπκκεηξηθό ηνπ Μ σο πξνο ηελ 
1ε  θαη 

2Μ  ην ζπκκεηξηθό ηνπ 
1Μ  σο πξνο ηελ  

2ε ,  λα 

απνδείμεηε όηη: 

  i. 
1OM OM ,  

  ii.  ηα ζεκεία Μ , Ο θαη 
2M  είλαη ζπλεπζεηαθά, 

  iii. ην ηξίγσλν  
1 2MM M   είλαη νξζνγώλην. 

 β)  Αλ 
3Μ  είλαη ην ζπκκεηξηθό ζεκείν ηνπ 

2Μ  σο πξνο ηελ 
1ε ,  ηη είδνπο παξαιιειόγξακκν είλαη ην  

1 2 3MM M M ;   Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

16. ΘΕΜΑ_4_1729 

 ην νξζνγώλην παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ  είλαη  ˆΓΓΑ 30   θαη  Ο ην 

θέληξν ηνπ.  Φέξνπκε  ΓΔ ΑΓ.  

 α) Να απνδείμεηε όηη ε γσλία ˆΑΓΓ  ρσξίδεηαη από ηε ΓΔ θαη ηε δηαγώλην 

ΓΒ ζε ηξεηο ίζεο γσλίεο . 

 β)  Φέξνπκε θάζεηε ζηελ ΑΓ ζην ζεκείν Ο, ε νπνία ηέκλεη ηελ πξνέθηαζε 

ηεο ΑΓ ζην Ε . Να δείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΕΟ θαη ΑΒΓ είλαη ίζα . 

 

 

17.  ΘΕΜΑ_4_1735 

Θεσξνύκε επζεία    θαη δύν ζεκεία Α θαη Β εθηόο απηήο, ηα νπνία βξίζθνληαη ζην ίδην εκηεπίπεδν ζε 

ζρέζε κε ηελ    έηζη ώζηε, ε επζεία ΑΒ λα κελ είλαη θάζεηε ζηελ (ε). Έζησ   θαη    ηα ζπκκεηξηθά 

ζεκεία ησλ Α θαη Β αληίζηνηρα σο πξνο ηελ επζεία   .  
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 α)  Να απνδείμεηε όηη  / / .    

 β)  Αλ ε κεζνθάζεηνο ηνπ ΑΒ ηέκλεη ηελ επζεία    ζην ζεκείν Κ , λα απνδείμεηε όηη ην Κ αλήθεη θαη ζηε 

κεζνθάζεην ηνπ .   

 γ)  Να βξείηε ηε ζρέζε ηεο επζείαο ΑΒ κε ηελ επζεία    ώζηε ην ηεηξάπιεπξν     λα είλαη 

νξζνγώλην. Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

  

 

 

 

 

 


