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4.6  Άθροισμα γωνιών τριγώνου 

 

1. ΘΕΜΑ_2_13684 

ην ζρήκα πνπ αθνινπζεί, oη εκηεπζείεο Ax θαη Ay ηέκλνληαη από ηελ 

επζεία    ζηα ζεκεία Β θαη Γ αληίζηνηρα. Έζησ όηη νη γσλίεο β̂  θαη α̂  

είλαη παξαπιεξσκαηηθέο κε  β̂ 114 .   

 α)  Να αηηηνινγήζεηε γηαηί είλαη ˆ ˆ 66 .        

 β)  Ση είδνπο ηξίγσλν είλαη ην ΑΒΓ σο πξνο ηηο πιεπξέο ηνπ;  

  Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.   

 γ)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆΒΑΓ.     

  

 

2. ΘΕΜΑ_2_13494 

Γίλνληαη ηα νξζνγώληα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΔΕ  κε    

θαη ˆ ˆ 30 .      

 α)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ̂ .  

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΔΕ είλαη ίζα.         

 γ)  Αλ είλαη 5,   ηόηε λα βξείηε ην κήθνο ηεο ΓΔ θαη λα 

αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

                                                                        

3. ΘΕΜΑ_2_13493 

Γίλεηαη θύθινο θέληξνπ Ο θαη αθηίλαο ξ. Από ζεκείν Ρ εθηόο ηνπ 

θύθινπ θέξνπκε ηα εθαπηόκελα ηκήκαηα ΡΑ θαη ΡΒ. Αλ είλαη 

8   θαη ˆΑΡΒ 40 ,   ηόηε λα ππνινγίζεηε:  

 α)  ην εθαπηόκελν ηκήκα ΡΒ,                                                                  

 β)  ηελ ˆ ,                                                                                      

 γ)  ηελ ˆ .  

 

4. ΘΕΜΑ_2_13492 

Γίλνληαη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΕΔ κε ,   Β̂ 75 , 

ˆ 40 ,   ˆ 40    θαη  ˆ 65 .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ˆ 75 .     

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΕΔ είλαη ίζα.         

 γ)  Αλ 8,  λα ππνινγίζεηε ηελ ΓΔ.  
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5. ΘΕΜΑ_2_13827 

ην δηπιαλό ζρήκα, ηα ηκήκαηα ΟΔ θαη ΟΕ ηέκλνληαη από 

ηελ επζεία x x  ζηα ζεκεία Β θαη Γ αληίζηνηρα. Αλ είλαη 

ˆΔΒΓ 110   θαη  ˆ 70   ηόηε:  

 α)  Να αηηηνινγήζεηε γηαηί είλαη ˆΟΒΓ 70 .    

  

 β)  Να πξνζδηνξίζεηε ην είδνο ηνπ ηξηγώλνπ ΟΒΓ σο πξνο ηηο 

πιεπξέο ηνπ. Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.  

 γ)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ  ηνπ ηξηγώλνπ ΟΒΓ. 

 

6. ΘΕΜΑ_2_13787 

ην δηπιαλό ζρήκα ηζρύεη 
1 2//   θαη  

3 4// .   

 α)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία x̂ δηθαηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο.  

 β)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ẑ  δηθαηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο.  

 γ)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ŷ  δηθαηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο.  

 

7. ΘΕΜΑ_2_13673 

ην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη όηη    θαη 

Γ̂ 30 .   

 α)  Να απνδείμεηε όηη  ˆ ˆΓΒΓ 30 θαη ΓΓΒ 120 .     

 β)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .  

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζόπιεπξν. 

 

8. ΘΕΜΑ_2_13631 

Γίλνληαη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΔΕ ηνπ ζρήκαηνο κε 

5,  ˆ 67 ,   ˆ 49 ,   5,  ˆ 64    θαη 

ˆ 67 .   

 α)  Να απνδείμεηε όηη Β̂ 64 θαη Δ 49 .     

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΔΕ είλαη 

ίζα. 

 γ)  Να αληηγξάςεηε θαη λα ζπκπιεξώζεηε ζηελ θόιια ζαο ηηο δύν επόκελεο ηζόηεηεο, νη νπνίεο πξνθύπηνπλ 

σο άκεζα ζπκπεξάζκαηα ηεο ηζόηεηαο ησλ ηξηγώλσλ ΑΒΓ θαη ΓΔΕ, θαη λα αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή 

ζαο: 

...... ,      ...... .   
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9. ΘΕΜΑ_2_13627 

Θεσξνύκε ηηο παξάιιειεο επζείεο 
1 2    νη νπνίεο ηέκλνληαη από 

ηηο επζείεο 
3 4    ζηα ζεκεία Α, Β θαη Γ όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ˆ ˆΓΒΑ 45 θαη ΑΓΒ 64 .     

 β)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆΒΑΓ.  

 γ)  Πνην είλαη ην είδνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ σο πξνο ηηο γσλίεο ηνπ;  

  Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

10. ΘΕΜΑ_2_13624 

ρεδηάδνπκε γσλία ˆxOy 40   θαη παίξλνπκε ηπραίν ζεκείν Α 

πάλσ ζηελ πιεπξά Οx. Φέξνπκε ηε δηρνηόκν Οδ ηεο γσλίαο ˆxOy  

θαη ζεσξνύκε ζεκείν Μ ζηελ Οδ, ηέηνην ώζηε AO   ΑΜ.  

 α)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆδΟy.  

 β)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΟΜ. 

 γ)  Να πξνζδηνξίζεηε ην είδνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΟΜ σο πξνο ηηο 

γσλίεο ηνπ θαη λα αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

11. ΘΕΜΑ_2_13529 

ην ζρήκα, ε γσλία ˆxOy  είλαη 60 .  Ζ Οδ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο 

ˆxOy  θαη ηζρύεη .   Αμηνπνηώληαο ηα δεδνκέλα ηνπ ζρήκαηνο:  

 α)  λα ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΟΑΒ ,             

 β)  λα ζπγθξίλεηε ηα ηξίγσλα ΟΑΒ θαη ΟΓΓ θαη λα αηηηνινγήζεηε γηαηί 

είλαη .    

 

12. ΘΕΜΑ_2_13438 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε Â 60   θαη ˆ 40 .    ηελ πιεπξά ΑΓ 

ζεσξνύκε ζεκείν Γ, ώζηε ˆ 20 .    

 α)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .     

 β)  Ση είδνπο ηξίγσλν είλαη ην ΑΒΓ;  

  Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.   

 

13. ΘΕΜΑ_2_13437 

ην δηπιαλό ζρήκα ε επζεία 
1  δηέξρεηαη από ηελ θνξπθή Α 

ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη είλαη παξάιιειε ζηελ επζεία 
2  πνπ 

νξίδεηαη από ηηο θνξπθέο Β θαη Γ.  
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 α)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ̂  ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.   

 β)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ˆ̂    ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.     

 

14. ΘΕΜΑ_2_13293 

Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ κε  εμΒ̂ 130   θαη  Α̂ 50 ,   όπσο θαίλεηαη ζην 

ζρήκα.  

 α)  Να ππνινγίζεηε θαζεκία από ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.  

 β)  Να δηθαηνινγήζεηε γηαηί  ην ηξίγσλν ΓΑΒ είλαη ηζνζθειέο θαη λα 

γξάςεηε πνηεο είλαη νη ίζεο πιεπξέο ηνπ θαη πνηα είλαη ε βάζε ηνπ. 

 

15. ΘΕΜΑ_2_13230 

ην ηξίγσλν ΑΒΓ ηνπ ζρήκαηνο, δίλεηαη όηη   θαη  

εμΒ̂ 135 .   

 α)  Να ππνινγίζεηε θαζεκία από ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

 β)  Να βξείηε ην είδνο ηνπ ηξηγώλνπ σο πξνο ηηο πιεπξέο θαζώο 

θαη ην είδνο ηνπ ηξηγώλνπ σο πξνο ηηο γσλίεο ηνπ.  

 

16. ΘΕΜΑ_2_13004 

ην ζρήκα πνπ αθνινπζεί νη επζείεο ε θαη δ είλαη παξάιιειεο κε  α̂ 76   

θαη  

γ̂ 120 .   Να βξείηε: 

 α)  Πόζεο κνίξεο είλαη ε γσλία β̂ , δηθαηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο.  

 β)  Πόζεο κνίξεο είλαη ε γσλία ˆ , δηθαηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο.  

   

17. ΘΕΜΑ_2_13000 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 90   θαη  ˆ 40 .    Από ηπραίν 

ζεκείν Γ ηεο πιεπξάο ΑΓ, θέξνπκε ηκήκα ΓΔ θάζεην ζηε ΒΓ. Να 

ππνινγίζεηε : 

 α)  ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΓΔΓ,  

 β)  ηηο γσλίεο ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΑΓΔΒ.  

  

18. ΘΕΜΑ_2_12968 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΒΑΓ κε .   Έζησ Γ έλα εζσηεξηθό 

ζεκείν ηεο ΑΓ ηέηνην ώζηε .    Αλ ε γσλία ̂  ηνπ ηξηγώλνπ 

ΒΑΓ είλαη ίζε κε 30 .
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 α)  Να ππνινγίζεηε:  

  i.  ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΓΑΒ ,  

  ii.  ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΒΑΓ.  

 β)  Πνηα είλαη ε ζρέζε ηεο γσλίαο ˆ  κε ηε γσλία ˆ ;  

  

19. ΘΕΜΑ_2_12965 

Γίλνληαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΓΑΓ κε .    

ηελ πξνέθηαζε ηεο ΓΓ πξνο ην κέξνο ηνπ Γ 

ζεσξνύκε ζεκείν Β ηέηνην ώζηε .    Αλ  

ˆ 40 ,   λα ππνινγίζεηε:  

 α)  ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΓΑΒ.  

 β)  ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΓΑΓ.  

 

20. ΘΕΜΑ_2_12964 

ην παξαθάησ ζρήκα δίλνληαη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ, ΓΔΕ θαη ΚΛΖ ζηα νπνία είλαη ζεκεησκέλεο δύν γσλίεο 

ηνπο θαη επηπιένλ νη πιεπξέο ΒΓ, ΔΕ θαη ΛΖ είλαη ίζεο κεηαμύ ηνπο, δειαδή 4,6.       

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο ηξίηεο γσλίεο ηνπο ˆ ˆ ˆ,     αληίζηνηρα ησλ ηξηώλ ηξηγώλσλ.    

 β)  Γύν από ηα ηξίγσλα ηνπ παξαθάησ ζρήκαηνο είλαη ίζα κεηαμύ ηνπο.  

  Να γξάςεηε πνηα είλαη απηά δηθαηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο. 

 

 

21. ΘΕΜΑ_2_12962 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ      κε γσλία Α̂ 80 .   Έζησ Γ 

ζεκείν ζηελ πξνέθηαζε ηεο πιεπξάο ΑΓ πξνο ην κέξνο ηνπ Α, ηέηνην ώζηε 

.      

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ˆ ˆ    ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε γσλία ˆ  είλαη ίζε κε ηε γσλία ˆ .   

 

22. ΘΕΜΑ_2_12658 

Σν ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο κε    θαη ε γσλία ˆ  είλαη ε 

ίζε κε 55 .  
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 α)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .       

 β)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .   

 γ)  Αλ επηπιένλ ην ΓΜ είλαη ύςνο ηνπ ηζνζθεινύο ηξηγώλνπ ΑΒΓ λα ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .   

 

23. ΘΕΜΑ_2_12537 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ ζην νπνίν ε εμσηεξηθή γσλία ηεο Β ηζνύηαη κε 120 .    

 α)  Να ππνινγίζεηε πόζεο κνίξεο είλαη ε γσλία ̂  ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.      

 β)  Αλ ε γσλία ̂  ηνπ ηξηγώλνπ είλαη ίζε κε 30  λα αηηηνινγήζεηε γηαηί ην 

ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη νξζνγώλην.    

                                                                                              

24. ΘΕΜΑ_2_12536 

Σν ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο κε   θαη ε ΑΜ είλαη δηρνηόκνο ηνπ 

ηξηγώλνπ.   

 α)  Αλ ε 5,  λα ππνινγίζεηε ην κήθνο ηεο ΑΒ.                           

 β)  Αλ ε γσλία ˆ  είλαη ίζε κε 20 , λα ππνινγίζεηε: 

  i.  πόζεο κνίξεο είλαη ε γσλία ̂  ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.           

  ii.  πόζεο κνίξεο είλαη νη γσλίεο ˆ ˆ    ηνπ ηζνζθεινύο ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

 

25. ΘΕΜΑ_2_12534 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ ζην νπνίν ε εμσηεξηθή γσλία ηεο ˆ ,

είλαη ίζε κε 140 .  Δπίζεο ε γσλία ηνπ ̂  ηζνύηαη κε 70 .  

 α)  Να ππνινγίζεηε πόζεο κνίξεο είλαη ε γσλία ̂  ηνπ 

ηξηγώλνπ.     

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο.                       

 

26. ΘΕΜΑ_2_12533 

ην νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ ˆΑ 90 θαη Γ 40 ,     ε ΒΓ είλαη 

δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ .   

Αηηηνινγώληαο ηηο απαληήζεηο ζαο λα ππνινγίζεηε: 

 α)  πόζεο κνίξεο είλαη ε γσλία ˆ ,                  

 β)  πόζεο κνίξεο είλαη ε γσλία ˆ ,                 

 γ)  πόζεο κνίξεο είλαη ε γσλία ˆ .            
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27. ΘΕΜΑ_2_12532 

Γίλνληαη ηα παξάιιεια επζύγξακκα ηκήκαηα ΑΒ θαη ΓΓ ηνπ 

δηπιαλνύ ζρήκαηνο. Αλ ηα επζύγξακκα ηκήκαηα ΑΓ θαη ΒΓ 

ηέκλνληαη ζην Ο, ηόηε: 

 α)  Να ππνινγίζεηε ζε κνίξεο ηηο γσλίεο σ θαη θ.                        

 β)  Να δηθαηνινγήζεηε γηαηί ην επζύγξακκν ηκήκα ΟΑ είλαη 

θάζεην ζην επζύγξακκν ηκήκα ΟΒ.                                                                                            

 

28. ΘΕΜΑ_2_12511 

ην δηπιαλνύ ζρήκα ην Α είλαη κέζν ησλ επζπγξάκκσλ 

ηκεκάησλ ΒΓ θαη ΓΔ. Αλ ε γσλία ˆ  ηζνύηαη κε  70  θαη ε 

γσλία ˆ  ηζνύηαη κε 80  ηόηε:  

 α)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ̂  ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.                        

 β)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ̂  ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.                         

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΓΔ είλαη ίζα.             

 

29. ΘΕΜΑ_2_12456 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε    θαη  ˆ 40 .    

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ̂  θαη ̂  ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.  

 β)  Με πιεπξά ηελ ΑΒ θαη εμσηεξηθά ηνπ ηξηγώλνπ θαηαζθεπάδνπκε ην 

νξζνγώλην θαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΒΑΓ, όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. Να 

δηθαηνινγήζεηε γηαηί ε γσλία ˆ  είλαη ίζε κε 115 .   

 

30. ΘΕΜΑ_2_12464 

ην ζρήκα πνπ αθνινπζεί, ε x x  δηέξρεηαη από ηελ θνξπθή Α θαη 

είλαη παξάιιειε ζηελ πιεπξά ΒΓ. Αλ μέξεηε όηη γηα ηηο γσλίεο 

ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ είλαη B̂ 65   θαη  ˆ 58 .    

 α)  Να απαληήζεηε ζηηο παξαθάησ εξσηήζεηο θαη λα 

δηθαηνινγήζεηε ηηο απαληήζεηο ζαο : 

  i.  Δίλαη θάπνηα από ηηο ζεκεησκέλεο γσλίεο ˆˆ ˆ, ή    ίζε κε 

65 ;  

  ii.  Δίλαη θάπνηα από ηηο ζεκεησκέλεο γσλίεο ˆˆ ˆ, ή    ίζε κε 58 ;  

 β)  Να γξάςεηε πόζεο κνίξεο είλαη θαζεκία από ηηο γσλίεο ˆˆ ˆσ, θ θαη ζ.  
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31. ΘΕΜΑ_2_12463 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε  θαη ˆ 80 .    Έζησ ΒΓ ην ύςνο ηνπ ηξηγώλνπ από ηελ θνξπθή 

Β. Να ππνινγίζεηε:  

 α)  ηηο γσλίεο ˆ ˆ    ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ, 

 β)  ηε γσλία ˆ .  

 

32. ΘΕΜΑ_2_12359 

Γίλνληαη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΕΔ κε ,    

,   Β̂ 65 ,   ˆ 48 ,   ˆ 67 .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ˆ 67 .                                                                                

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΕΔ είλαη ίζα.                                

 γ)  Αλ 9,  λα ππνινγίζεηε ηελ πιεπξά ΔΕ.                                                     

 

33. ΘΕΜΑ_3_12702 

Γίλεηαη ην ηξίγσλν ΑΒΓ θαη επζεία 
1  παξάιιειε πξνο ηε ΒΓ 

πνπ δηέξρεηαη από ην Α. Αλ ˆˆΑΓΔ 140 θαη ΒΑΕ 110 ,    ηόηε: 

 α)  i.   Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ˆ ˆ    ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ                           

       ii.  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ̂  ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.                                      

 β)  Να ραξαθηεξίζεηε ην ηξίγσλν ΑΒΓ σο πξνο ηηο πιεπξέο ηνπ.                   

 γ)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .       

                                                                

34. ΘΕΜΑ_3_13439 

Γίλεηαη ηζόπιεπξν ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ζεκείν Γ ηεο πιεπξάο ΑΒ ώζηε 

ˆ 20 .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ˆ 80 .                   

 β)  Αλ  ε δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ  ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΓ ζην ζεκείν 

Δ, λα απνδείμεηε όηη ˆ ˆ .     

 

35. ΘΕΜΑ_3_12659 

ην ηξίγσλν ΑΒΓ ε ΑΜ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ  θαη ε γσλία 

ˆ είλαη ίζε κε 32 .  

 α)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .   

 β)  Να ππνινγίζεηε, ζε κνίξεο, ην άζξνηζκα ησλ γσληώλ ˆ ˆ    ηνπ 
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ηξηγώλνπ ΑΒΓ.  

 γ)  ε πνηα ή πνηεο από ηηο δύν παξαθάησ πεξηπηώζεηο i. θαη ii. ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο κε 

;    

  i. Αλ ˆ 58 ,     ii. Αλ ˆ 64 .    

  

36. ΘΕΜΑ_3_12467 

Σν ηξίγσλν ΑΒΓ ηνπ ζρήκαηνο είλαη ηζνζθειέο κε .    

Θεσξνύκε εκηεπζεία Γy εζσηεξηθή ηεο γσλίαο ˆx ηέηνηα ώζηε 

λα ζρεκαηίδεη γσλία  σ̂ 50   κε ηελ πιεπξά ΓΒ.  

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

 β)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆxΓy.  

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ε εκηεπζεία Γy είλαη παξάιιειε πξνο ηελ 

επζεία ΑΒ. 

 

37. ΘΕΜΑ_3_12457 

Έζησ ην ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ       κε  ˆ 105 .    

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ˆ ˆ    ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.   

 β)  Φέξνπκε ηηο εκηεπζείεο Ax θαη Βy ηέηνηεο ώζηε ˆ ˆxAB yΑΓ 10 ,    

νη νπνίεο ηέκλνπλ ηηο πξνεθηάζεηο ηεο ΒΓ, πξνο ην Β θαη πξνο ην Γ, 

ζηα ζεκεία Γ θαη Δ αληίζηνηρα, όπσο ζην ζρήκα. 

  i.  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηηο γσλίεο ˆ ˆ .     

  ii.  Γηθαηνινγήζηε γηαηί ην ηξίγσλν ΑΓΔ είλαη ηζνζθειέο.  

 

38. ΘΕΜΑ_4_17334 

ην ζρήκα, νη εκηεπζείεο Βx θαη Γς είλαη παξάιιειεο. Δπηπιένλ ε 

γσλία ˆ x ηζνύηαη κε 70  θαη ε γσλία ˆ  ηζνύηαη κε 120 .  Αλ ε 

πξνέθηαζε ηεο Γς πξνο ην Γ, ηέκλεη ηελ ΑΒ ζην Γ θαη ε πξνέθηαζε 

ηεο ΑΓ πξνο ην Γ ηέκλεη ηελ Βx ζην Δ λα ππνινγίζεηε κε πόζεο 

κνίξεο ηζνύηαη: 

 α)  ε γσλία ˆΓΔx ,                                                             

 β)  ε γσλία σ̂,                                                                 

 γ)  ε γσλία ˆΓΓΒ.                                                               

 

39. ΘΕΜΑ_4_12839 
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ην ζρήκα, νη γσλίεο ˆ ˆΑ θαη Β  είλαη νξζέο θαη επηπιένλ    θαη 

.    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΓΓ θαη ΒΓΔ είλαη ίζα.       

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΓΓΔ είλαη ηζνζθειέο.          

 γ)  Αλ ˆ 40 ,   ηόηε λα απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΓΓΔ είλαη 

νξζνγώλην θαη ηζνζθειέο. 

                                                                                       

40. ΘΕΜΑ_4_12838 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  ˆ 90 .    Ζ δηρνηόκνο ηεο 

γσλίαο Β ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΓ ζην ζεκείν Γ, ώζηε ε γσλία 

ˆ  λα ηζνύηαη κε 55 .  Από ην Γ θέξλνπκε ηκήκα ΓΔ 

θάζεην ζηελ πιεπξά ΒΓ.  

 α)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία 1Β̂ .                                  

 β)  Να απνδείμεηε όηη ΑΒ ΒΔ.                                      

 γ)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΓΓΔ.     

 

41. ΘΕΜΑ_4_13694 

Σα ηξίγσλα ΑΒΚ θαη ΓΓΛ είλαη ηζνζθειή θαη ίζα κε 

    θαη ˆ ˆ 50 .      

 α)  Να απνδείμεηε όηη AB // .                 

 β)  Αλ ε πξνέθηαζε ηεο ΑΚ (πξνο ην Κ) ηέκλεη ηελ ΓΓ ζε ζεκείν Δ, 

λα πξνζδηνξίζεηε ην είδνο ηνπ ηξηγώλνπ ΚΓΔ σο πξνο ηηο πιεπξέο. 

Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.   

 γ)  Ση ζα αιιάδαηε ή ζα ηξνπνπνηνύζαηε ζηα δεδνκέλα ώζηε ην 

ηξίγσλν ΚΓΔ λα είλαη ηζόπιεπξν; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.              

 

42. ΘΕΜΑ_4_13692 

Σν δηπιαλό ζρήκα αλαπαξηζηάλεη ηελ πιάγηα όςε 

ηκήκαηνο ζθάιαο. Λακβάλνληαο ππόςε ηηο πιεξνθνξίεο 

ηνπ ζρήκαηνο, δειαδή 20cm,     

AE BZ 20cm   θαη νη γσλίεο 

ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆΓ Α Δ Β Ε Γ 90        

λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ζεκεία Α θαη Γ απέρνπλ ην ίδην από ην ζεκείν Β.    

 β)  ηα ζεκεία Α, Β θαη Γ βξίζθνληαη ζηελ ίδηα επζεία.   

 



 

 

 

 

11 

Σ
ξ
ά

π
εδα

 Θ
εκ

ά
ησ

λ
 ην

π
 Ηλ

ζ
ηηην

ύ
ην

π
 Δ

θ
π
α

ηδ
επ

ηηθ
ή

ο Π
ν
ι
ηηηθ

ή
ο 

 s
 c

 h
 o

 o
 l

 s
 .
 p

 a
 t

 a
 k

 i
 s

 .
 g

 r
 

Γ
εσ

κ
εηξ

ία
  Α

΄ Λ
π
θ
είν

π
 Δ

Π
Α

Λ
 

43. ΘΕΜΑ_4_13691 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  Α̂ 90   θαη ε δηρνηόκνο 

ηεο γσλίαο ηνπ ˆ , ε νπνία ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΒ ζην Γ. Από 

ην Γ θέξνπκε ηκήκα ΓΔ θάζεην ζηελ πιεπξά ΒΓ. 

 α)  i.   Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΓΓ θαη ΔΓΓ είλαη ίζα. 

  ii.  Να γξάςεηε ηηο ηζόηεηεο πιεπξώλ θαη γσληώλ πνπ 

πξνθύπηνπλ σο άκεζα ζπκπεξάζκαηα από ηελ ηζόηεηα ησλ ηξηγώλσλ ΑΓΓ θαη ΔΓΓ.  

   Να δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε ΓΓ είλαη κεζνθάζεηνο ηνπ ΑΔ.  

 

44. ΘΕΜΑ_4_13504 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ. Οη δηρνηόκνη ησλ γσληώλ ˆ ˆ    ηέκλνληαη ζην Κ. 

 α)  Αλ ˆ ˆΒ 80 θαη Γ 70 ,     

  i.  λα δείμεηε όηη ˆ 30 ,   

  ii.  λα ππνινγηζηνύλ νη γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΒΚΓ. 

 β)  Αλ ην ηξίγσλν ΒΚΓ είλαη ηζνζθειέο   ,   ηη ηξίγσλν ζα ήηαλ ην ΑΒΓ, 

σο πξνο ηηο πιεπξέο ηνπ;  

  Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.  

 

45. ΘΕΜΑ_4_13501 

Γίλνληαη ηα νμπγώληα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη      κε ίζα 

ύςε      θαη ˆ ˆ .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη .                                                                           

 β)  Αλ επηπιένλ ˆ ˆ ,   λα απνδείμεηε: 

       i. ˆ ˆ ,                                                                                                            

      ii.  ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη      είλαη ίζα.                                                      

 γ)  Αλ επηπιένλ ζην ηξίγσλν ΑΒΓ ην ίρλνο Γ ηνπ ύςνπο ηνπ ΓΓ είλαη ην  κέζν ηεο πιεπξάο ΑΒ, πνην είλαη ην 

είδνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ σο πξνο ηηο πιεπξέο ηνπ; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.                                                                    

 

46. ΘΕΜΑ_4_13820 

Θεσξνύκε ην ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ      θαη ην κέζν Μ ηεο βάζεο 

ηνπ ΒΓ, όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. Δπίζεο ε ΜΚ είλαη θάζεηε ζηελ ΑΒ. 

 α)  Να αηηηνινγήζεηε όηη ε ̂  είλαη ζπκπιεξσκαηηθή ηεο ˆ .   

 β)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΜ ζηελ πεξίπησζε 

ˆΒΜΚ 20 .    
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 γ)  Πνηα γσλία ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΜ ηνπ ζρήκαηνο είλαη ίζε κε ηε γσλία ˆΒΜΚ;  

  Να δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζε πνπ δώζαηε.  

 

47. ΘΕΜΑ_4_13792 

ε ηξίγσλν ΑΒΓ γλσξίδνπκε όηη: εμΑ̂ 130  θαη  ˆ 60 .    

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ˆ ˆ    ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.  

 β)  Έζησ ΒΔ θαη ΓΕ νη δηρνηόκνη ησλ γσληώλ ˆ ˆ    αληίζηνηρα πνπ ηέκλνληαη ζην ζεκείν Ο.  

  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .  

  

48. ΘΕΜΑ_4_13674 

ε θύθιν κε θέληξν Ο θαη αθηίλα R ζεσξνύκε ζεκεία Α θαη Β ώζηε 

ˆΑΟΒ 40 .   

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ˆ ˆ    ηνπ ηξηγώλνπ ΟΑΒ. 

 β)  Πξνεθηείλνπκε ηηο αθηίλεο ΟΑ θαη ΟΒ θαηά ηκήκαηα ΑΓ θαη ΒΓ 

αληίζηνηρα έηζη ώζηε .      

  i.   Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ˆˆ .    

  ii.  Να απνδείμεηε όηη // .   

 γ)  Αλ πξνεθηείλνπκε ηηο αθηίλεο ΟΑ θαη ΟΒ θαηά ηκήκαηα ΑΓ θαη ΒΓ αληίζηνηρα έηζη ώζηε 2    θαη  

2 ,   ηόηε κπνξνύκε λα ζπκπεξάλνπκε όηη // ;  Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

49. ΘΕΜΑ_4_13652 

Θεσξνύκε ηηο παξάιιειεο επζείεο 
1 2    νη νπνίεο 

ηέκλνληαη από ηηο επζείεο 
3 4    ζηα ζεκεία Α, Β θαη Γ 

όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. 

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

 β)  Να πξνζδηνξίζεηε ην είδνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ σο πξνο ηηο 

πιεπξέο ηνπ θαη λα δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 γ)  i.   Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .  

      ii.  Έλαο καζεηήο ηζρπξίδεηαη όηη «ε ΑΓ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ ». πκθσλείηε κε ηνλ 

ηζρπξηζκό ηνπ; Να δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

50. ΘΕΜΑ_4_13689 

ην δηπιαλό ζρήκα, ηα ζεκεία Γ, Β θαη Γ βξίζθνληαη ζηελ ίδηα 

επζεία, ηα ηκήκαηα ΒΓ, ΑΒ θαη ΑΓ είλαη ίζα θαη ˆ 60 .   

Να απνδείμεηε όηη: 
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 α) 
ν

1 1
ˆ ˆΒ Γ 60   θαη  ˆ 120 .    

 β)  ην ηξίγσλν ΓΑΓ είλαη νξζνγώλην.  

 γ)  ην ηκήκα ΑΒ είλαη ε δηάκεζνο πνπ αληηζηνηρεί ζηελ πιεπξά ΒΓ ηνπ ηξηγώλνπ ΓΑΓ.  

 

51. ΘΕΜΑ_4_13449 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΓΒ  ˆ 90    θαη ε δηρνηόκνο ηεο 

γσλίαο ηνπ ˆ  ε νπνία ηέκλεη ηελ ΑΒ ζε ζεκείν Δ. ηελ 

πξνέθηαζε ηεο ΑΓ (πξνο ην Γ) ζεσξνύκε ζεκείν Γ ηέηνην ώζηε 

.    

 α)  Να απνδείμεηε όηη:   

  i.   1
ˆ ˆ ,     

  ii.  1
ˆ ˆ ,     

  iii. Ζ δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆ  είλαη παξάιιειε ζην ηκήκα ΒΓ.  

 β)  Αλ ˆΑΓΒ 70 ,  λα ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.   

 

52. ΘΕΜΑ_4_13448 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ      κε γσλία θνξπθήο 

ˆ 70 .   

 α)  Έλαο καζεηήο ηζρπξίδεηαη όηη νη άιιεο δπν γσλίεο ˆ ˆ    ηνπ 

ηξηγώλνπ ΑΒΓ είλαη ίζεο κε 55 .  Δίλαη ν ηζρπξηζκόο ηνπ ζσζηόο; Να 

αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.  

 β)  Αλ Δ θαη Ε είλαη ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΑΓ ηνπ ηξηγώλνπ 

ΑΒΓ αληίζηνηρα, λα απνδείμεηε όηη:  

  i.  ην ηξίγσλν ΑΔΕ είλαη ηζνζθειέο κε ˆ ˆΑΔΕ ΑΕΔ 55 ,      

  ii.  ε πιεπξά ΔΕ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΔΕ είλαη παξάιιειε ζηελ πιεπξά ΒΓ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.   

      

53. ΘΕΜΑ_4_13447 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ ζην νπνίν ε κεζνθάζεηνο    ηεο πιεπξάο 

ηνπ ΑΒ ηέκλεη ηελ πιεπξά ηνπ ΑΓ ζε εζσηεξηθό ηεο ζεκείν Γ. Αλ 

ε γσλία ˆ  είλαη ίζε κε 80 ,  ηόηε λα απνδείμεηε όηη: 

 α) i.   ην ηξίγσλν ΑΓΒ είλαη ηζνζθειέο κε ,      

  ii. ˆ 50 ,           

 β)  αλ είλαη ˆ 15 ,   ηόηε ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο.  
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54. ΘΕΜΑ_4_13440 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ     θαη ηα ύςε ηνπ ΒΓ θαη 

ΓΔ.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΒΓΓ θαη ΓΔΒ είλαη ίζα.                             

 β)  Να δηθαηνινγήζεηε γηαηί  .                                                              

 γ)  Αλ ηα ύςε ΒΓ θαη ΓΔ ηνπ ηξηγώλνπ είλαη θαη δηάκεζνη, λα 

απνδείμεηε όηη ˆ 60 .                                                                                       

 

55. ΘΕΜΑ_4_13292 

ην ζρήκα ηα ηκήκαηα ΓΑ θαη ΓΔ είλαη ίζα κε 10 θαη ε γσλία ̂  είλαη ίζε κε 

105 . Δπηπιένλ δίλεηαη όηη:  ˆ ˆ 45 .   

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΓΒ θαη ΔΓΒ είλαη ίζα.   

 β)  Να βξείηε πόζεο κνίξεο είλαη ε γσλία ˆ .   

 γ)  Να βξείηε ην είδνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΔ.  

 

56. ΘΕΜΑ_4_13291 

Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ κε  εμΒ̂ 135   θαη  ˆ 50 ,  όπσο θαίλεηαη ζην 

ζρήκα. 

 α)  Να ππνινγίζεηε θαζεκία από ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.  

 β)  Να δηθαηνινγήζεηε γηαηί ην ηξίγσλν ΓΑΒ είλαη ηζνζθειέο θαη λα 

γξάςεηε πνηα είλαη ε βάζε ηνπ.  

 γ)  Αλ Μ είλαη ην κέζν ηνπ ηκήκαηνο ΑΒ θαη ην ηκήκα ΜΓ είλαη 

παξάιιειν ζηε ΒΓ, ηόηε : 

i. Να ππνινγίζεηε θαζεκία από ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΓΜΓ.  

ii. Πνην είλαη ην είδνο ηνπ ηξηγώλνπ ΓΜΓ σο πξνο ηηο πιεπξέο ηνπ; 

  

57. ΘΕΜΑ_4_13290 

Έζησ ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε εμΒ̂ 135 ,   όπσο θαίλεηαη ζην 

ζρήκα .  

 α)  Να ππνινγίζεηε θαζεκία από ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.  

 β)  Να δηθαηνινγήζεηε γηαηί ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη νξζνγώλην 

θαη ηζνζθειέο.  

 γ)  Να ζρεδηάζεηε ην ύςνο ΑΓ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη λα ραξαθηεξίζεηε ην είδνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΓ: 

  i.  σο πξνο ηηο γσλίεο ηνπ,  

  ii.  σο πξνο ηηο πιεπξέο ηνπ. 
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58. ΘΕΜΑ_4_13289 

ην ζρήκα πνπ αθνινπζεί ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο κε ΑΒ ΑΓ  θαη  ˆ 30 .   

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ˆ ˆ    ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.  

 β)  Πξνεθηείλνπκε ηελ ΓΑ πξνο ην κέξνο ηνπ Α θαη παίξλνπκε ηκήκα .   Να 

κεηαθέξεηε ζηελ θόιια ζαο ζπκπιεξσκέλε ηελ πξόηαζε πνπ αθνινπζεί θαη λα 

δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 «ην ηξίγσλν ΓΒΓ ην ηκήκα ΒΑ είλαη …………….. πνπ αληηζηνηρεί ζηελ πιεπξά 

ΓΓ». 

 γ)  Αλ ην ηκήκα ΑΔ είλαη παξάιιειν πξνο ηελ πιεπξά ΒΓ θαη ηέκλεη ηε ΓΒ ζην Δ, 

ηόηε: 

  i.  Να ππνινγίζεηε θαζεκία από ηηο γσλίεο  ˆ  θαη  ˆ .   

  ii.  Να δηθαηνινγήζεηε γηαηί ην ΑΔ είλαη θάζεην ζην ηκήκα ΓΒ.  

 

59. ΘΕΜΑ_4_13286 

ε ηξίγσλν ΑΒΓ δίλεηαη όηη ˆ 80  θαη  ˆ ˆΒ 20 Γ.    Φέξνπκε ηε 

δηρνηόκν ΑΓ ηεο γσλίαο ˆ .  

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ˆ ˆ    ηνπ ηξηγώλνπ.   

 β)  Αλ ε παξάιιειε ζηελ ΑΒ από ην ζεκείν Γ ηέκλεη ηελ ΑΓ ζην Δ, 

ηόηε: 

  i.  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΓΔΓ.   

  ii.  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΔΓ είλαη ηζνζθειέο.   

  

60. ΘΕΜΑ_4_13285 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  ˆ 90    θαη ε δηρνηόκνο ΑΓ ηεο γσλίαο ˆ .  

Από ην ζεκείν Γ θέξνπκε παξάιιειε πξνο ηελ ΑΒ πνπ ηέκλεη ηελ ΑΓ ζην Δ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΔΓΓ είλαη νξζνγώλην.   

 β)  Να ππνινγίζεηε ηελ ˆ .        

 γ)  Αλ ε γσλία ̂  είλαη 20  κεγαιύηεξε από ηε γσλία ˆ , λα ππνινγίζεηε ηε γσλία 

ˆ .  

          

61. ΘΕΜΑ_4_13002 

ην ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ ηνπ ζρήκαηνο έρνπκε  θαη 

ˆ 80 .  Σν ζεκείν Κ είλαη πάλσ ζηε δηρνηόκν ηεο γσλίαο  ̂  θαη 

ηέηνην ώζηε .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΒΚΑ θαη ΓΚΑ είλαη ίζα.  
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 β)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ˆ ˆ .     

 γ)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .   

 

62. ΘΕΜΑ_4_12975 

ην δηπιαλό ζρήκα νη επζείεο x x, y y z z    είλαη 

παξάιιειεο. Γηα ηηο γσλίεο ˆ ˆx z   ηζρύεη όηη 

ˆ ˆxΑΓ zΓΓ 24 .    Σα ηκήκαηα ΑΓ θαη ΓΓ είλαη ίζα.   

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΒΓ είλαη ίζα.  

 β)  Αλ ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΒΓ είλαη ηζνζθειή κε βάζεηο ΑΓ 

θαη ΓΓ αληίζηνηρα, λα ππνινγίζεηε:  

 i.   ηηο γσλίεο ησλ ηξηγώλσλ ΑΒΓ θαη ΓΒΓ ,  

 ii.  ηε γσλία σ̂.    

 

63. ΘΕΜΑ_4_12973 

Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ κε Α̂ 120 , ΑΒ 3 θαη ΑΓ 4.     Πξνεθηείλνπκε 

ηελ πιεπξά ΒΑ πξνο ην κέξνο ηνπ Α, θαηά ηκήκα 4   θαη ηελ 

πιεπξά ΓΑ πξνο ην κέξνο ηνπ Α, θαηά ηκήκα 3,  όπσο ζην 

παξαθάησ ζρήκα.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΓΖ θαη ΑΒΔ είλαη ηζόπιεπξα.  

 β)  Να δηθαηνινγήζεηε γηαηί ην ηξίγσλν ΑΔΖ είλαη ίζν κε ην αξρηθό 

ηξίγσλν ΑΒΓ.   

 γ)  Σν ηκήκα ΒΔ είλαη παξάιιειν ζην ηκήκα ΓΖ; Γηθαηνινγήζηε ηελ απάληεζή ζαο.  

 

64. ΘΕΜΑ_4_12971 

Γίλεηαη νξζνγώλην θαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ  Α̂ 90 θαη ΑΒ ΑΓ    

θαη ΑΓ ε δηάκεζόο ηνπ. Από ην ζεκείν Γ θέξνπκε παξάιιειε πξνο ηελ 

ΑΒ πνπ ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΓ ζην ζεκείν Δ. Να απνδείμεηε όηη:  

 α)  ην ηξίγσλν ΓΔΓ είλαη νξζνγώλην,  

 β)  ,     

 γ)  ην ζεκείν Δ είλαη κέζν ηεο πιεπξάο ΑΓ. 

  

65. ΘΕΜΑ_4_12969 

ην ζρήκα είλαη 1 4 2 3
ˆ ˆ ˆ ˆΑ Α 14 , Α Α 20       θαη  4.     

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.   Σα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΓΓ είλαη ίζα,  
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  ii.  Οη γσλίεο ˆ ˆ    είλαη ίζεο.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη .     

 γ)  Αλ γηα ηε γσλία ̂  ηζρύεη όηη  ε̂ 120 ,   λα ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .  

  

66. ΘΕΜΑ_4_12697 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε   θαη ε δηάκεζόο ηνπ ΑΓ ηέηνηα, ώζηε 

ˆΒΑΓ 30 .   Θεσξνύκε ζεκείν Δ ζηελ ΑΓ ηέηνην, ώζηε .     

 α)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .                                               

 β)  Να αηηηνινγήζεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζόπιεπξν.       

 γ)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .                                               

 

67. ΘΕΜΑ_4_12660 

ην ηξίγσλν ΑΒΓ ηζρύεη ,  ε ΓΜ είλαη δηάκεζνο ηεο ΑΒ, ην 

3   θαη ε γσλία ˆ  είλαη ίζε κε 33 .  

 α)  Να ππνινγίζεηε ην κήθνο ηεο ΑΒ.      

 β)  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.   

 γ)  Αλ δελ ζαο δίλεηαη όηη ˆ 33   αιιά, αληί γηα απηό, έρεηε όηη 

6,   ηόηε λα ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.  

 

68. ΘΕΜΑ_4_12466 

ην ζρήκα πνπ αθνινπζεί δίλεηαη θύθινο κε θέληξν Ο θαη αθηίλα ξ. Ζ 

επζεία ε είλαη ε εθαπηόκελε ηνπ θύθινπ ζην ζεκείν Α, θαη ε 

πξνέθηαζε ηεο αθηίλαο ΟΒ ηέκλεη ηελ επζεία ε ζην Κ. 

 α)  Αλ ε γσλία ̂  είλαη 58 :  

  i.  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία ˆ .   

  ii.  Να ππνινγίζεηε θαζεκία από ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΚ.  

 β)  Πόζεο κνίξεο έπξεπε λα είρακε ζρεδηάζεη ηε γσλία ̂  ώζηε ε ρνξδή ΑΒ λα είλαη ίζε κε ηελ αθηίλα ξ;  

    

69. ΘΕΜΑ_4_12458 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ  ΑΒ ΑΓ  θαη ζεκεία Γ θαη Δ ζηηο 

πξνεθηάζεηο ηεο ΒΓ πξνο ην Β θαη ην Γ, ηέηνηα ώζηε .   Έζησ 

όηη   θαη    . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη:  

  i.  ,     



 

 

 

 

18 

Σ
ξ
ά

π
εδα

 Θ
εκ

ά
ησ

λ
 ην

π
 Ηλ

ζ
ηηην

ύ
ην

π
 Δ

θ
π
α

ηδ
επ

ηηθ
ή

ο Π
ν
ι
ηηηθ

ή
ο 

 s
 c

 h
 o

 o
 l

 s
 .
 p

 a
 t

 a
 k

 i
 s

 .
 g

 r
 

Γ
εσ

κ
εηξ

ία
  Α

΄ Λ
π
θ
είν

π
 Δ

Π
Α

Λ
 

  ii.  ην ηξίγσλν ΑΕΖ είλαη ηζνζθειέο.   

 β)  Αλ ˆ 50 ,  λα ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΕΖ.  

 

70. ΘΕΜΑ_4_12360 

ε ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ      πξνεθηείλνπκε ηελ ΒΓ πξνο ην κέξνο ηνπ Β θαη πξνο ην κέξνο ηνπ 

Γ θαηά ίζα ηκήκαηα ΒΓ θαη ΓΔ αληίζηνηρα.  

 α)  Αλ ˆ 130 ,    ηόηε:  

       i.  Να ππνινγίζεηε ηηο γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ,                                     

       ii. Να απνδείμεηε όηη .                                                                       

 β)  Να απνδείμεηε όηη νη απνζηάζεηο ησλ ζεκείσλ Β θαη Γ από ηηο ΑΓ θαη ΑΔ αληίζηνηρα, είλαη ίζεο.                                                                                     

 

 

 

 


